
çÅÏÍÅÔÒÉÑ: ÌÉÓÔÏË 6. íÏÄÅÌÉ ëÌÅÊÎÁ É ðÕÁÎËÁÒÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ (13 ÏË-
ÔÑÂÒÑ 2014)
úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ (× ÓÍÙÓÌÅ Å×ËÌÉÄÏ×ÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ) Ë ÄÉÁÍÅÔÒÕ ÍÏÄÅÌÉ ëÌÅÊÎÁ Ñ×ÌÑÅÔÓÑ
ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÏÍ × ÓÍÙÓÌÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ìÏÂÁÞÅ×ÓËÏÇÏ.

úÁÄÁÞÁ 2. ëÁË (Ó ÐÏÍÏÝØÀ Å×ËÌÉÄÏ×ÙÈ ÃÉÒËÕÌÑ É ÌÉÎÅÊËÉ) ×ÙÐÏÌÎÉÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÑ × ÍÏÄÅÌÉ ëÌÅÊ-
ÎÁ: Á) ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÓÅÒÅÄÉÎÕ ÄÁÎÎÏÇÏ ÏÔÒÅÚËÁ; Â) ÐÒÏ×ÅÓÔÉ ÉÚ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ Ë ÄÁÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ;
×) ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÂÉÓÓÅËÔÒÉÓÕ ÕÇÌÁ ÍÅÖÄÕ ÄÁÎÎÙÍÉ Ä×ÕÍÑ ÐÒÑÍÙÍÉ?

õÇÌÏÍ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔÉ ÄÌÑ ÔÏÞËÉ A É ÐÒÑÍÏÊ l ÎÁÚÙ×ÁÀÔ ÐÏÌÏ×ÉÎÕ ×ÅÌÉÞÉÎÙ ÕÇÌÁ, ÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÎÏÇÏ ÌÕÞÁÍÉ Ó
×ÅÒÛÉÎÏÊ A, ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÐÒÑÍÏÊ l.

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ � | ÕÇÏÌ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÏÓÔÉ, a | ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÏÔ ÔÏÞËÉ ÄÏ ÐÒÑÍÏÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ e−a = tg(�=2).

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÇÅÏÍÅÔÒÉÉ ÓÕÍÍÁ ÕÇÌÏ× ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÍÅÎØÛÅ �.

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÒÁÔÞÁÊÛÉÊ ÏÔÒÅÚÏË, ÐÒÏ×ÅÄ£ÎÎÙÊ ÉÚ ÔÏÞËÉ Ë ÐÒÑÍÏÊ, | ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒ.

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ Ä×ÉÖÅÎÉÉ ÔÏÞËÉ ÐÏ ÏÄÎÏÊ ÉÚ Ä×ÕÈ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÄÏ ÄÒÕÇÏÊ
ÐÒÑÍÏÊ ÉÚÍÅÎÑÅÔÓÑ ÏÔ 0 ÄÏ ∞.

÷ÅÌÉÞÉÎÙ ÕÇÌÏ× ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ �, � É 
, Á ÄÌÉÎÙ ÐÒÏÔÉ×ÏÌÅÖÁÝÉÈ ÉÍ
ÓÔÏÒÏÎ ÂÕÄÅÍ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ a, b É c.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ 
 ×ÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: Á) ch c =
ch a ch b; Â) th a = sh b tg�.

úÁÄÁÞÁ 8. ó ÐÏÍÏÝØÀ ÚÁÄÁÞÉ 7 ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ × ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÅ Ó ÐÒÑÍÙÍ ÕÇÌÏÍ 
 ×ÙÐÏÌÎÑÀÔÓÑ ÔÁËÖÅ ÓÌÅÄÕÀ-
ÝÉÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ: sh a = sh c sin�, th b = th c cos�, cos� = ch a sin�, ctg� ctg � = ch c.

úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ sh a
sin� = sh b

sin� = sh c
sin 
 (ÔÅÏÒÅÍÁ ÓÉÎÕÓÏ×).

úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ch a = ch b ch c− sh b sh c cos� (ÐÅÒ×ÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ËÏÓÉÎÕÓÏ×).

úÁÄÁÞÁ 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ cos� = − cos� cos 
 + sin� sin 
 ch a (×ÔÏÒÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ËÏÓÉÎÕÓÏ×).

úÁÄÁÞÁ 12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÕÇÌÙ Ä×ÕÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏ× ÒÁ×ÎÙ, ÔÏ ÒÁ×ÎÙ É ÓÁÍÉ ÔÒÅÕÇÏÌØ-
ÎÉËÉ.

úÁÄÁÞÁ 13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÁ � − �− � − 
.

úÁÄÁÞÁ 14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÁ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÒÁÄÉÕÓÁ r ÒÁ×ÎÁ 2� sh r.

úÁÄÁÞÁ 15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÌÏÝÁÄØ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÇÏ ËÒÕÇÁ ÒÁÄÉÕÓÁ r ÒÁ×ÎÁ 4� sh2 ( r
2
)
.

úÁÄÁÞÁ 16. ôÒÉ ÕÇÌÁ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÒÁ×ÎÙ �=2, Á ÞÅÔ×ÅÒÔÙÊ ÕÇÏÌ ÒÁ×ÅÎ 
. îÁÊÄÉÔÅ 
, ÅÓÌÉ ÉÚ×ÅÓÔÎÙ ÄÌÉÎÙ
a É b ÓÔÏÒÏÎ, ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÉÈ ÐÒÑÍÙÅ ÕÇÌÙ.

úÁÄÁÞÁ 17. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ×ÓÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÉ Ó ×ÅÒÛÉÎÁÍÉ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ ÒÁ×ÎÙ.

úÁÄÁÞÁ 18. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÅÄÉÁÎÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ.
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