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5.1. Ïóñòü äàíà ãðóïïà G ∈∈ GRP è ìîäóëü M ∈∈ G
-

MOD. Ïîëüçóÿñü
îïðåäåëåíèÿìè

d〈0〉 : M −→MG : m 7→
(
g 7→ gm−m

)
,

d〈1〉 : MG −→MG×G : c 7→
(
(g0, g1) 7→ g0c(g1)− c(g0g1) + c(g0)

)
,

d〈2〉 : MG×G −→MG×G×G : c 7→
(
(g0, g1, g2) 7→ g0c(g1, g2)−c(g0g1, g2)+c(g0, g1g2)−c(g0, g1)

)
,

ïðîâåðüòå, ÷òî d〈1〉 ◦ d〈0〉 = 0 è d〈2〉 ◦ d〈1〉 = 0.

5.2. Â îáîçíà÷åíèÿõ ïðåäûäóùåé çàäà÷è, ââåäÿ ãðóïïû êîãîìîëî-

ãèé H1(G,M) := ker(d〈1〉)
im(d〈0〉)

è H2(G,M) := ker(d〈2〉)
im(d〈1〉)

, äëÿ ïðîèçâîëüíîé

òî÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè G-ìîäóëåé

0 −→M ′
ι−→M

π−→M ′′ −→ 0

îïðåäåëèòå ïîñëåäîâàòåëüíîñòü

H1(G,M ′)→ H1(G,M)→ H1(G,M ′′)
δ→

δ→ H2(G,M ′)→ H2(G,M)→ H2(G,M ′′)

è ïðîâåðüòå å¼ òî÷íîñòü.

5.3. Ïåðå÷èñëèòå ðàñùåïëåíèÿ òî÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè

0 −→ Cn −→ Dn −→ C2 −→ 1

è ðàçáåéòå èõ íà êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè. Ñîïîñòàâüòå ïîëó÷åííûå

ðåçóëüòàòû ñ íåïîñðåäñòâåííî âû÷èñëåííûìè ãðóïïàìè êîãîìîëîãèé

H1(C2,Cn) äëÿ íåáîëüøèõ çíà÷åíèé n.

5.4*. Ïåðå÷èñëèòå ðàñùåïëåíèÿ òî÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè

0 −→
(
Fp

)n −→ Affn(Fp) −→ GLn(Fp) −→ 1

äëÿ íåáîëüøèõ çíà÷åíèé n è p. Ðàçáåéòå èõ íà êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè.

Ñîïîñòàâüòå ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû ñ íåïîñðåäñòâåííî âû÷èñëåííûìè

ãðóïïàìè êîãîìîëîãèé H1
(

GLn(Fp),
(
Fp

)n)
.

5.5. Ïåðå÷èñëèòå ãðóïïû ïîðÿäêà 8, ïðåäñòàâèâ èõ êàê ðàñøèðå-

íèÿ ãðóïï ìåíüøåãî ïîðÿäêà.
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