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6.1. Îáîçíà÷èì äëÿ ãðóïïû G ∈∈ GRP è G-ìîäóëÿ A ∈∈ G
-

MOD
è ÷åðåç E(G,A) ìíîæåñòâî êëàññîâ èçîìîðôíîñòè ðàñøèðåíèé G ñ
ïîìîùüþ A, èíäóöèðóþùèõ íà A çàäàííóþ ñòðóêòóðó G-ìîäóëÿ.
Äëÿ äðóãîé ãðóïïû G′ ∈∈ GRP è ìîðôèçìà α : G′ → G ïîñòðîéòå

åñòåñòâåííîå îòîáðàæåíèå E(G,A)→ E(G′, A).

6.2. Â îáîçíà÷åíèÿõ ïðåäûäóùåé çàäà÷è ïóñòü äàíà äðóãîé G-

ìîäóëü A′ ∈∈ G
-

MOD è ìîðôèçì G-ìîäóëåé β : A → A′. Ïîñòðîéòå
åñòåñòâåííîå îòîáðàæåíèå E(G,A)→ E(G,A′).

6.3*. Ïóñòü G � êîíå÷íàÿ ãðóïïà, äåéñòâóþùàÿ íà àääèòèâíîé
ãðóïïå Z+ òðèâèàëüíî. Ñ ïîìîùüþ òî÷íîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè

0 −→ Z+ −→ Q+ −→ Q+

Z+
−→ 0

â îáîçíà÷åíèÿõ ïðåäûäóùèõ äâóõ çàäà÷ ïîñòðîéòå åñòåñòâåííóþ

áèåêöèþ MorGRP(G,
Q+

Z+ )
∼=→ E(G,Z+).

6.4*. Äëÿ ãðóïïû G ∈∈ GRP è G-ìîäóëÿ A ∈∈ G
-

MOD ââå-
ä¼ì ìîðôèçì àáåëåâûõ ãðóïï, ñîïîñòàâëÿþùèé êàæäîìó êëàññó
2-êîãîìîëîãèé êîñîñèììåòðè÷åñêóþ A-çíà÷íóþ ôóíêöèþ íà ãðóïïå G

θ : H2(G,A)→ ∧2(G,A) : [c] 7→
(
(φ, ψ) 7→ c(φ, ψ)− c(ψ, φ)

)
.

Ïðîâåðüòå êîððåêòíîñòü ýòîãî îòîáðàæåíèå. Ââåäÿ (â îáîçíà÷åíèÿõ
ïðåäûäóùèõ çàäà÷) ìíîæåñòâî êëàññîâ èçîìîðôíîñòè àáåëåâûõ ðàñøè-
ðåíèé G ñ ïîìîùüþ A è îáîçíà÷èâ åãî EAB(G,A) ⊆ E(G,A), óñòàíîâèòå
áèåêöèþ ker(θ) ' EAB(G,A).

6.5. Äîêàæèòå, ÷òî âñÿêàÿ ïîäãðóïïà äèýäðàëüíîé ãðóïïû � ëèáî
äèýäðàëüíàÿ, ëèáî öèêëè÷åñêàÿ.

6.6. Ââåä¼ì ñòàíäàðòíûå îáîçíà÷åíèÿ äëÿ òåëà êâàòåðíèîíîâ

H := R⊕ Ri⊕ Rj⊕ Rk ∼= C⊕ Cj.

Îáîçíà÷èì äëÿ m ∈ N≥2 êâàòåðíèîí ρ = e
πi
m è îïðåäåëèì îáîáù¼ííóþ

êâàòåðíèîííóþ ãðóïïó Q4m := 〈ρ, j〉. Óáåäèòåñü, ÷òî ýòà ãðóïïà ìîæåò
áûòü îïðåäåëåíà êàê ðàñøèðåíèå

0 −→ 〈ρ〉 −→ Q4m −→ C2 −→ 0,

è ïîñòðîéòå ñîîòâåòñòâóþùèé 2-êîöèêë. Èäåíòèôèöèðóéòå ãðóïïó Q8.
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