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Геометрии Кокстера

Задача 3.1. Какими правильными многоугольниками (одинакового размера) можно
замостить плоскость? Какие их них являются фундаментальной областью геометрии
Кокстера в R2? Как выглядят соответствующие схемы Кокстера?

Задача 3.2. Определяет ли геометрию Кокстера группа преобразований, порожденная
отражениями относительно граней правильного октаэдра?

Задача 3.3. Можно ли замостить пространство, используя правильные тетраэдры и
октаэдры?

Задача 3.5. Найдите в группе симметрий геометрии Кокстера Ãn коммутативную под-
группу, фактор по которой изоморфен симметрической группе.

§ .. Схемы Кокстера и классификационная теорема 

мер, многоугольник) в какой-то размерности d. Схема данного мно-
гогранника Кокстера строится следующим образом: ее вершины со-
ответствуют граням многогранника; если две грани образуют угол
π/m, m!3, то соответствующие вершины соединяются ребром ве-
са m− 2; если две грани параллельны, соответствующие вершины
соединяются ребром веса ∞. (Отметим, что вершины, соответству-
ющие перпендикулярным ребрам, ребром не соединяются.)

Назва-
ние

Схема Кокстера
Размер-

ность
Количество

граней
Реализация
в "n, n#3

!A1 1 2

!An .....
. n−1 n

!Bn

... n−1 n

!Cn

... n−1 n

!Dn

... n−1 n!5
нет

!D4 4 5 нет

!F4 4 5 нет

!G2 2 3
π

3

!E6
нет

!E7

нет

!E8 нет

Рис. .. Схемы Кокстера для геометрий Кокстера

Вместо того чтобы писать на ребрах схемы веса 2, 3, 4, будем
рисовать двойные, тройные, четверные ребра; чтобы обозначить
бесконечный вес, будем чертить очень толстое ребро.
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