
Àíàëèç-1 ÍÌÓ, 2024/25 ãã.

Ëèñòîê �1

1) íåò ðàöèîíàëüíîãî ÷èñëà r, òàêîãî ÷òî r2 = 2;
2) ðàöèîíàëüíûå ÷èñëà r1, r2, òàêèå ÷òî r21 < 2 < r22, ìîãóò áûòü ñêîëü óãîäíî

áëèçêè;
3) îïðåäåëèòü ðàçíîñòü è ÷àñòíîå âåùåñòâåííûõ ÷èñåë, äîêàçàòü èõ ñóùåñòâî-

âàíèå;
4) äîêàçàòü çàêîíû àðèôìåòèêè äëÿ âåùåñòâåííûõ ÷èñåë: êîììóòàòèâíîñòü,

àññîöèàòèâíîñòü è äèñòðèáóòèâíîñòü;
5) äîêàçàòü îáû÷íûå ñâîéñòâà íåðàâåíñòâ äëÿ âåùåñòâåííûõ ÷èñåë;
6) äîêàçàòü ëåììó î âëîæåííûõ îòðåçêàõ: ëþáàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü âëî-

æåííûõ îòðåçêîâ èìååò îáùóþ òî÷êó;
7) èç èíòåðâàëà (0, 1) âûêèäûâàþò îòðåçîê [1/3, 2/3]. Êàæäûé èç äâóõ îñòàâ-

øèõñÿ èíòåðâàëîâ äåëÿò íà 3 ÷àñòè è âûêèäûâàþò ñðåäíèé îòðåçîê. Åñòü ëè
òî÷êà, êîòîðàÿ îñòàíåòñÿ íà ëþáîì øàãå ïðîöåññà?
8) îáúåäèíåíèå è êîíå÷íîå ïåðåñå÷åíèå îòêðûòûõ ìíîæåñòâ îòêðûòî;
9) ïåðåñå÷åíèå è êîíå÷íîå îáúåäèíåíèå çàìêíóòûõ ìíîæåñòâ çàìêíóòî;
10) îòðåçîê ÿâëÿåòñÿ êîìïàêòîì;
11) âûâåñòè îáû÷íóþ àðèôìåòèêó êîìïëåêñíûõ ÷èñåë.
12) îïðåäåëèòü îòêðûòûå è çàìêíóòûå ìíîæåñòâà êîìïëåêñíûõ ÷èñåë è äî-

êàçàòü, ÷òî äëÿ íèõ âåðíû óòâåðæäåíèÿ çàäà÷ 8 è 9.

Ïëàí ëåêöèè �1.

Âåùåñòâåííûå ÷èñëà. Òîïîëîãèÿ ïðÿìîé.

Äåäåêèíäîâû ñå÷åíèÿ. Ñóùåñòâîâàíèå íå ðàöèîíàëüíîãî ñå÷åíèÿ. Âåùåñòâåí-
íûå ÷èñëà. Àðèôìåòè÷åñêèå çàêîíû è ïîðÿäîê â âåùåñòâåííûõ ÷èñëàõ. Îòêðû-
òûå è çàìêíóòûå ìíîæåñòâà, ïðåäåëüíûå òî÷êè. Êîìïàêòû íà ïðÿìîé. Êîì-
ïëåêñíûå ÷èñëà.
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