
Àíàëèç-1 ÍÌÓ, 2024/25 ãã.

Ëèñòîê �11

1) äîêàçàòü, ÷òî âñÿêàÿ ðàâíîìåðíî ñõîäÿùàÿñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü îãðàíè÷åí-

íûõ ôóíêöèé ðàâíîìåðíî îãðàíè÷åíà (äàòü îïðåäåëåíèå ðàâíîìåðíîé îãðàíè-

÷åííîñòè);

2) ïóñòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòè {fn} è {gn} ñõîäÿòñÿ ðàâíîìåðíî íà E ⊂ R. Äî-
êàçàòü, ÷òî ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {fn + gn} òàêæå ñõîäèòñÿ ðàâíîìåðíî íà E.

Ïóñòü, êðîìå òîãî, {fn} è {gn} � ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îãðàíè÷åííûõ ôóíêöèé.

Òîãäà è ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {fngn} ñõîäèòñÿ ðàâíîìåðíî íà E. Òà æå çàäà÷à

îòíîñèòåëüíî ðÿäîâ.

3) Ïóñòü ðÿä
∑

an(x) ñõîäèòñÿ ðàâíîìåðíî íà E ⊂ R, à ôóíêöèÿ f îãðàíè÷åíà

íà E. Òîãäà ðÿä
∑

f(x)an(x) òàêæå ðàâíîìåðíî ñõîäèòñÿ íà E, è
∑

f(x)an(x) =

f(x)
∑

an(x).

4) ðàññìîòðèì ðÿä

f(x) =
∞∑
n=1

1

1 + n2x
.

Ïðè êàêèõ x îí ñõîäèòñÿ àáñîëþòíî? Íà êàêèõ îòðåçêàõ îí ñõîäèòñÿ ðàâíî-

ìåðíî, à íà êàêèõ - íåò? Íåïðåðûâíà ëè f â òî÷êàõ ñõîäèìîñòè? Îãðàíè÷åíà

ëè f?

Ïëàí ëåêöèè �11. Ðÿäû ôóíêöèé.

Òåîðåìû î ïåðåõîäå ê ïðåäåëó â ðàâíîìåðíî ñõîäÿùèõñÿ ðÿäàõ ôóíêöèé, î

ïî÷ëåííîì äèôôåðåíöèðîâàíèè è èíòåãðèðîâàíèè ýòèõ ðÿäîâ.
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