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Ëèñòîê �2

1) ïóñòü x � âåùåñòâåííîå, (A,B) � ñîîòâåòñòâóþùåå ñå÷åíèå. Äîêàçàòü, ÷òî
x = supA = inf B;
2) óáåäèòüñÿ, ÷òî óòâåðæäåíèÿ î ïðåäåëå ñóììû, ðàçíîñòè, ïðîèçâåäåíèÿ è

÷àñòíîãî, î ïðîèçâåäåíèè ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íà ÷èñëî, îá îãðàíè÷åííîñòè è
åäèíñòâåííîñòè ïðåäåëà ñõîäÿùåéñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ñîõðàíÿþò ñèëó äëÿ
ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé êîìïëåêñíûõ ÷èñåë. Óêàçàíèå: âñå ýòè ôàêòû îïèðàþòñÿ
òîëüêî íà íåðàâåíñòâî òðåóãîëüíèêà;
3) ñõîäèìîñòü êîìïëåêñíîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ýêâèâàëåíòíà ñõîäèìîñòè å¼

äåéñòâèòåëüíîé è ìíèìîé ÷àñòåé;
4) äëÿ êîìïëåêñíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé äîêàçàòü òåîðåìó Áîëüöàíî�Âåéåð-

øòðàññà â (çàìêíóòûõ) ïðÿìîóãîëüíèêå è êðóãå;
5) äîêàçàòü êðèòåðèé Êîøè äëÿ êîìïëåêñíûõ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé;
6) Íàéòè ïðåäåë îòíîøåíèÿ äâóõ ïîëèíîìîâ îò öåëîãî àðãóìåíòà
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Ïëàí ëåêöèè �2.

Ïðåäåëû ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé

Îãðàíè÷åííûå ìíîæåñòâà, âåðõíÿÿ è íèæíÿÿ ãðàíè. Ïðåäåë ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòè. Îãðàíè÷åííîñòü ñõîäÿùåéñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòè è åäèíñòâåííîñòü å¼
ïðåäåëà. Ñõîäèìîñòü ìîíîòîííîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè. Ïðåäåë ñóììû, ðàçíî-
ñòè, ïðîèçâåäåíèÿ è ÷àñòíîãî ñõîäÿùèõñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé. Òåîðåìà Áîëüöàíî�
Âåéåðøòðàññà íà îòðåçêå. Êðèòåðèé Êîøè. Ïðåäåë ïîñëåäîâàòåëüíîñòè êîì-
ïëåêñíûõ ÷èñåë.
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