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2.1. Äàéòå ôîðìàëüíûå îïðåäåëåíèÿ âñåõ îòîáðàæåíèé â (ãëàâíîé)
äèàãðàììå

Par+ - Lat/SL2(Z)

?

/C×

H -/PSL2(Z) ?

/C×

M1(C)
è îïèøèòå èõ ñëîè.

2.2. Äîêàæèòå ñàìîñòîÿòåëüíî (èëè ïðî÷èòàéòå ãäå-íèáóäü) äî-
êàçàòåëüñòâî òîãî, ÷òî ãðóïïà PSL2(Z), ïîíèìàåìàÿ êàê ãðóïïà

ïðåîáðàçîâàíèé âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè âèäà τ 7→ aτ+b
cτ+d , ïîðîæäàåòñÿ

ïðåîáðàçîâàíèÿìè τ 7→ τ + 1 è τ 7→ − 1
τ .

2.3. Äîêàæèòå ñàìîñòîÿòåëüíî (èëè ïðî÷èòàéòå ãäå-íèáóäü) äîêà-
çàòåëüñòâî òîãî, ÷òî ìîäóëÿðíàÿ ôèãóðà{

τ ∈ H | −1

2
≤ Re(τ) ≤ 1

2
, |τ ≥ 1|

}
ÿâëÿåòñÿ ôóíäàìåíòàëüíîé îáëàñòüþ ãðóïïû PSL2(Z), äåéñòâóþùåé
äðîáíî-ëèíåéíûìè ïðåîáðàçîâàíèÿìè íà âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè.

2.4. Èññëåäóéòå íåïîäâèæíûå òî÷êè ãðóïïû PSL2(Z), äåéñòâóþ-
ùåé äðîáíî-ëèíåéíûìè ïðåîáðàçîâàíèÿìè íà âåðõíåé ïîëóïëîñêîñòè.

2.5. Äîêàæèòå ñõîäèìîñòü ïðîèçâåäåíèÿ Âåéåðøòðàññà σΛ. Óáåäè-
òåñü, ÷òî ñ áîëåå êîðîòêîé ýêñïîíåíöèàëüíîé ïîïðàâêîé ñîìíîæèòåëåé
è âîâñå áåç òàêîé ïîïðàâêè ïðîèçâåäåíèå ðàñõîäèëîñü áû.

2.6. Äîêàæèòå ñõîäèìîñòü ðÿäîâ Ýéçåíøòåéíà Gk(Λ) ïðè âñåõ
k ∈ N≥2. Óáåäèòåñü, ÷òî âûðàæåíèå äëÿ G1(Λ) çàäàâàëî áû (êàæóùèéñÿ
áåññìûñëåííûì) ðàñõîäÿùèéñÿ ðÿä, îäíàêî äëÿ âûðîæäåííîé ðåø¼òêè
÷èñëî G1(Z) èìååò ñìûñë.

2.7. Ïîëüçóÿñü äîñòóïíûìè âàì êîìïüþòåðíûìè ñðåäñòâàìè, íàé-
äèòå ñ ðàçóìíîé òî÷íîñòüþ ðàçóìíîå êîëè÷åñòâî ðÿäîâ Ýéçåíøòåéíà
êâàäðàòíîé ðåø¼òêè.

20 ñåíòÿáðÿ, Ã.Á. Øàáàò

1


