ČĚŐŇĚŠŘĹ§, 1-żľ łşřś, śěňĺŋăř 9.

3 ŋő£ąř£ 1997 č.

Ğăďăůă 1 Ŋăřĺśşľšě ŋă ŕńőśłőśšĺ őąřăğ łőőřďĺŋăšŋőľ śěšłĺ ŕřĺ ŕřěőąřăğőćăŋĺĺ ă) z → 2z; ą) z → (1 + i)z; ć) z → az + b ŕřĺ ŕřőĺğćőńĳŋżţ a, b ∈ ′C; č) z → 1/z; ď) z → z^2.

Ğăďăůă 2 Ďőłăęĺšě, ůšő ňŋőęěśšćő {z |^{z−a}_{z−b} ∈ IR} ŕřěďśšăćń£ěš śőąőľ ŕř£ňş¿ ab (ąěğ šőůłĺ b), ă ňŋőęěśšćő {z |^{z−a}_{z−b} ∈ iIR} | őłřşęŋőśšĳ ś ďĺăňěšřőň ab.

Şłăğăŋĺě Ăřčşňěŋš ůĺśńă^{z−a}_{z−b} řăćěŋ π −̸ azb.

Ğăďăůă 3 Ďőłăęĺšě (ćőśŕőńĳğőćăćÿĺśĳ şłăğăŋĺěň ł ŕřěďżďşźěľ ğăďăůě), ůšő 4 šőůłĺ a, b, c, d ∈ ′C ńěęăš ŋă őďŋőľ őłřşęŋőśšĺ šőčďă ĺ šőńĳłő šőčďă, łőčďă ĺţ ďćőľŋőě őšŋőÿěŋĺě^{(c−a)(d−b)}_{(c−b)(d−a)} ćěźěśšćěŋŋő. Ćő ůšő ŕěřěţőďĺš ¡šő şšćěřęďěŋĺě, ěśńĺ d = ∞ ?

Ğăďăůă 4 Ďőłăęĺšě, ůšő ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě ŕřěőąřăğőćăŋĺě z →^{αz+β}_{γz+δ} (čďě

α, β, γ, δ ∈ ′C ŕřőĺğćőńĳŋżě) ŕěřěćőďĺš őłřşęŋőśšĺ ĺ ŕř£ňżě ć őłřşęŋőśšĺ ĺ ŕř£ňżě.

Ğăďăůă 5 Ďőłăęĺšě, ůšő śćőľśšćőň, şłăğăŋŋżň ć ğăďăůě 4, őąńăďă¿š šőńĳłő ďřőąŋő-ńĺŋěľŋżě ŕřěőąřăğőćăŋĺ£ ĺ śőŕř£ęěŋŋżě ł ŋĺň. Şłăğăŋĺě Ŕřĺňěŋĺć ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě ŕřěőąřăğőćăŋĺě, ňőęŋő ďőąĺšĳś£, ůšőąż šőůłă ∞ ŕěřěţőďĺńă ć śěą£.

Ğăďăůă 6 Ďőłăęĺšě, ůšő ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě ŕřěőąřăğőćăŋĺě z → i^{1+z}_{1−z} ŕěřěćőďĺš ěďĺŋĺůŋżľ łřşč ć ćěřţŋ¿¿ ŕőńşŕńőśłőśšĳ.

Ğăďăůă 7 Ŕřĺ łăłĺţ şśńőćĺ£ţ ŋă łő¡ťťĺűĺěŋšż α, β, γ, δ ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě ŕřěőąřăğőćăŋĺě ŕěřěćőďĺš ćěřţŋ¿¿ ŕőńşŕńőśłőśšĳ ć śěą£ ? Ğăďăůă 8 Ďőłăęĺšě, ůšő ń¿ąőě ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě ŕřěőąřăğőćăŋĺě ěśšĳ łőňŕőğĺűĺ£ ăťťĺŋŋżţ ĺ z →^1_z . Ďőłăęĺšě, ůšő ŕřĺ łőňŕőğĺűĺĺ ďřőąŋőńĺŋěľŋżţ ŕřěőąřăğőćăŋĺľ ĺţ ňăšřĺűż ŕěřěňŋőęă¿šś£.

Ğăďăůă 9 Ďőłăęĺšě, ůšő ďřőąŋő-ńĺŋěľŋżě ŕřěőąřăğőćăŋĺ£ śőţřăŋ£¿š şčńż (ňěęďş ŕř£ňżňĺ ĺ őłřşęŋőśš£ňĺ).

Şłăğăŋĺě Ďń£ řěÿěŋĺ£ ¡šőľ ğăďăůĺ ŕőńěğŋő şňěšĳ ďĺťťěřěŋűĺřőćăšĳ . . .

Őŕřěďěńěŋĺě Šőůłĺ z ĺ z^∗ ŋăğżćă¿šś£ ĺŋćěřśŋżňĺ őšŋőśĺšěńĳŋő őłřşęŋőśšĺ ś űěŋšřőň ć šőůłě a ĺ řăďĺşśă R, ěśńĺ (z − a)(z − a^∗) = R^2.

Ğăďăůă 10 Ďőłăęĺšě, ůšő ěśńĺ šőůłĺ z ĺ z^∗ ĺŋćěřśŋż őšŋőśĺšěńĳŋő ŋěłőšőřőľ őłřşęŋőśšĺ, šő ĺţ őąřăğż ŕřĺ ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőň ŕřěőąřăğőćăŋĺĺ ĺŋćěřśŋż őšŋőśĺšěńĳŋő őąřăğă ¡šőľ őłřşęŋőśšĺ. Ůšő ŕřőĺśţőďĺš ć śńşůăě, łőčďă őłřşęŋőśšĳ ŕěřěţőďĺš ć ŕř£ňş¿ ?

Ğăďăůă 11 Ďőłăęĺšě, ďń£ ń¿ążţ ďćşţ šřőěł řăğńĺůŋżţ šőůěł z_0, z_1, z_∞ ĺ w_0, w_1, w_∞ śşźěśšćşěš ěďĺŋśšćěŋŋőě ďřőąŋő-ńĺŋěľŋőě őšőąřăęěŋĺě, ŕěřěćőď£źěě z_i → w_i. Ćżćěďĺšě ĺğ ¡šőčő ěźě őďŋő řěÿěŋĺě ğăďăůĺ 3.