Śŕĺśőł ğăďăů ŕő łşřśş Ć. Ćăśĺńĳěćă "Šőŕőńőčĺ£. Ďőŕ. čńăćż"

İăďăůĺ řăğąĺřăľšě śăňĺ, ŕő 3 ŋă ůěńőćěłă, ŕő śőćěśšĺ, šő ěśšĳ ůšőąż śřěďĺ ŋĺţ ŋě ążńő őďŋőšĺŕŋżţ ĺńĺ ůšőąż ŕěřćżľ ŋě ćżąřăń śěąě ćśě śăňżě ŕřőśšżě ğăďăůĺ. Ć śńşůăě ůěčő, £ őśšăćń£¿ ğă śőąőľ ŕřăćő ďőąăćĺšĳ ěźě ğăďăů ĺğ śŕĺśłă ĺ ŋě šőńĳłő.

1. Ŕşśšĳ ŋěŕřěřżćŋőě őšőąřăęěŋĺě f : X → Y ťĺńĳšřőćăŋŋżţ ŕřőśšřăŋśšć şćăęăěš ťĺńĳšřăűĺ¿, š.ě. f(F_iX) ⊂ F_iY ďń£ ćśěţ i, ĺ ŕřĺ ŋěłőšőřőň r śőőšćěšśšćş¿źěě őšőąřăęěŋĺě čőňőńőčĺůěśłĺţ śŕěłšřăńĳŋżţ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšěľ E^r_{p,q} £ćń£ěšś£ ĺğőňőřťĺğňőň ďń£ ćśěţ p, q. Ďőłăğăšĳ, ůšő šőčďă šő ęě ćěřŋő ĺ ďń£ ćśěţ r^′ > r ĺ őšőąřăęěŋĺě f ğăďăěš ĺğőňőřťĺğň H_∗(X) ≃ H_∗(Y ).

2. Ŕőśůĺšăšĳ śŕěłšřăńĳŋş¿ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ řăśśńőěŋĺ£ ŋăď őřĺěŋšĺřőćăŋŋżň čřăśśňăŋĺăŋőň G^+_2 (R^2), śńőľ łőšőřőčő ŋăď ŕńőśłőśšĳ¿ K | ¡šő ŕřőśšřăŋśšćő ćśěţ ŕőńőęĺšěńĳŋő őřĺěŋšĺřőćăŋŋżţ őřšőŋőřňăńĳŋżţ řěŕěřőć ć ŕńőśłőśšĺ K (čőňěőňőřťŋőě, łőŋěůŋő, SO(R^2) ∼ S^1).

3. Ŕőśůĺšăšĳ śŕěłšřăńĳŋş¿ ŕőśńěďőćăšěńĳŋőśšĳ řăśśńőěŋĺ£ ŋăď čřăśśňăŋĺăŋőň G_2(C^2), śńőľ łőšőřőčő ŋăď ŕńőśłőśšĳ¿ K | ¡šő ŕřőśšřăŋśšćő ćśěţ řěŕěřőć ć ŕńőśłőśšĺ K (čőňěőňőřťŋőě, łőŋěůŋő, GL(C^2) ∼ U(3) ∼ S^1 × S^3).

4. Ďń£ ń¿ąőčő ŋăąőřă ĺğ k ŋăšşřăńĳŋżţ ůĺśěń m_1, . . . , m_k řăśśňőšřĺň ŕřőśšřăŋśšćő śĺśšěň ĺğ k ćěźěśšćěŋŋżţ ŕőńĺŋőňőć ćĺďă

x^{m1} + a_{1,1}x^{m1−1} + · · · + a_{1,m1} , · · · x^{mk} + a_{1,k}x^{mk−1} + · · · + a_{k,mk} . (1)

(k ≥ 2) ąěğ łřăšŋżţ łőřŋěľ. Ďőłăğăšĳ, ůšő ďćă šăłĺţ ŕřőśšřăŋśšćă, śőőšćěšśšćş¿źĺě ŋăąőřăň m_1, . . . , m_k ĺ m^′_1, . . . , m^′_k, čőňőšőŕĺůěśłĺ ¡łćĺćăńěŋšŋż ďřşč ďřşčş ěśńĺ min(m_i) = min(m^′_i).

5. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(C^2 \ n łőňŕńěłśŋżţ ăťťĺŋŋżţ ŕř£ňżţ ć őąźěň ŕőńőęěŋĺĺ) (š.ě. śřěďĺ ŋĺţ ŋěš ŕăřăńńěńĳŋżţ ĺ ć łăęďőľ šőůłě ŕěřěśěłăěšś£ ŋě ąőńěě ďćşţ).

6. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(C^n \ ( ⋃ 1≤i<j≤n ({xi = xj } ⋃ {x_i = x_j + 1}))

7. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗((R^m)^n \( ⋃ 1≤i<j≤n {xi = xj } ⋃ ⋃ 1≤i≤n{xi = 0}), čďě ćśě x_i ∈ R^m.

8. Ćżůĺśńĺšĳ π_1(C^2 \ {x^2 = y^3}).

9. Ćěřŋő ńĺ, ůšő π_1(C^2 \ {x^2 = y^3}) | ŕřőśšřăŋśšćő šĺŕă K(π, 1)?

10. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă ćśěţ ćěźěśšćěŋŋżţ ŕőńĺŋőňőć ćĺďă x^d + a_1x^{d−1} + · · · + a_d ąěğ k-łřăšŋżţ ŋşńěľ ĺ k-łřăšŋżţ ěďĺŋĺű (šő ěśšĳ šőůěł čďě f = 1, f^′ = · · · = f^{k−1} = 0).

11. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(B(R^n, 3), Z_2) ďń£ ń¿ąőčő n

12. Ďőłăğăšĳ, ůšő ďćă ŕřőśšřăŋśšćă ćěźěśšćěŋŋżţ ŕőńĺŋőňőć ćĺďă x^d + a_1x^{d−1} + · · · + a_d ąěğ k-łřăšŋżţ łőřŋěľ ďń£ řăğŋżţ d čőňőšőŕĺůěśłĺ ¡łćĺćăńěŋšŋż ďřşč ďřşčş ěśńĺ śőőšćěšśšćş¿źĺě ğŋăůěŋĺ£ [d/k] śőćŕăďă¿š.

13. Ďőłăğăšĳ, ůšő ďćă ŕřőśšřăŋśšćă łőňŕńěłśŋżţ ŕőńĺŋőňőć ćĺďă x^d + a_1x^{d−1} + · · · + a_d ąěğ k-łřăšŋżţ łőřŋěľ ďń£ řăğŋżţ d čőňőšőŕĺůěśłĺ ¡łćĺćăńěŋšŋż ďřşč ďřşčş ěśńĺ śőőšćěšśšćş¿źĺě ğŋăůěŋĺ£ [d/k] śőćŕăďă¿š.

14. Ćżůĺśńĺšĳ čőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă ćěźěśšćěŋŋżţ ŕőńĺŋőňĺăńĳŋżţ śĺśšěň ćĺďă (1) ś m_1 = · · · = m_k = 3k, šăłĺţ ůšő ŋĺ őďĺŋ ĺğ ŕőńĺŋőňőć ŋě ĺňěěš k-łřăšŋżţ łőřŋěľ, ă ćś£ śĺśšěňă ŋě ĺňěěš őąźĺţ łőřŋěľ.

15. Śłőńĳłő łőňŕőŋěŋš ďőŕőńŋěŋĺ£ ş ŋăąőřă ĺğ k ăťťĺŋŋżţ čĺŕěřŕńőśłőśšěľ őąźěčő ŕőńőęěŋĺ£ ć R^n?

16. Ć R^n ĺňěěšś£ m ćżŕşłńżţ ŕőďňŋőęěśšć, ĺ ŕřő ń¿ążě k ĺğ ŋĺţ, k ≤ m, ĺğćěśšŋő, ĺňě¿š ńĺ őŋĺ őąźş¿ šőůłş. Ďőśšăšőůŋő ńĺ ¡šőľ ĺŋťőřňăűĺĺ, ůšőąż ćżůĺśńĺšĳ čőňőńőčĺĺ ĺţ őąžěďĺŋěŋĺ£? Čőňőšőŕĺůěśłĺľ šĺŕ? Čőňőšőŕĺůěśłĺľ šĺŕ ďőŕőńŋěŋĺ£? (Ŕřěďŕőńăčăěšś£, ůšő ňŋőęěśšćă | ŋě ĺğćřăźěŋŋżě, ŋăŕřĺňěř, ůšő ĺţ őąžěďĺŋěŋĺě | CW -łőňŕńěłś, ă ŕěřěśěůěŋĺě ń¿ąőčő ŋăąőřă ĺţ | ěčő ŕőďłőňŕńěłś).

17. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă ćśěţ ćěźěśšćěŋŋżţ ŕőńĺŋőňőć R^1 → R^1 śšěŕěŋĺ 5 śő śšăřÿĺň łő¡ťťĺűĺěŋšőň 1, šăłĺţ ůšő ďń£ ŋěłőšőřőčő x ∈ R^1 f(x) = f(x + 1), f^′(x) = f^′(x + 1) 18. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă łćăďřăšĺůŋżţ ťőřň C^3 → C^1, ŋě łřăšŋżţ ŋĺłăłőľ ńĺŋěľŋőľ ťőřňě.

19. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă łćăďřăšĺůŋżţ ťőřň R^3 → R^1, ŋě łřăšŋżţ ŋĺłăłőľ ńĺŋěľŋőľ ťőřňě.

20. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă łşąĺůŋżţ ťőřň R^3 → R^1, ŋě łřăšŋżţ ŋĺłăłőľ łćăďřăšĺůŋőľ ťőřňě.

21. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă ńĺŋěľŋżţ őŕěřăšőřőć R^3 → R^3 řăŋčă ≥ 2.

22. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă ńĺŋěľŋżţ őŕěřăšőřőć C^3 → C^3 řăŋčă ≥ 2.

23. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(Br(6), Z_2) 24. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(Br(5), Z) 25. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(˙(R^3 \ {ďćě šőůłĺ})) 26. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(R^6 \ ⋃ 1≤i<j<k≤6{xi = xj = xk}) 27. Ćżůĺśńĺšĳ

H^∗(R^6 \ ( ⋃ 1≤i<j<k≤6 {x_i = x_j = x_k} ⋃ ⋃ 1≤i<j≤6 {x_i = x_j = 0}))

28. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(B(CP^2, 2)) 29. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗( ~B(CP^2, 3)), čďě ~B(CP^2, k) | ŕřőśšřăŋśšćő ŋăąőřőć ĺğ k šőůěł őąźěčő ŕőńőęěŋĺ£ (ŋĺłăłĺě 3 ŋě ńěęăš ŋă őďŋőľ ŕř£ňőľ) 30. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗( ~B(CP^2, 4)) 31. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗(B(CP^2, 2), ±Z), čďě ±Z | ńőłăńĳŋă£ śĺśšěňă čřşŕŕ ŋă ŕřőśšřăŋśšćě B(X, k), ńőłăńĳŋő ĺğőňőřťŋżţ Z, ŋő ŕěřěćőřăůĺćă¿źĺţś£ ŋăď ŕşš£ňĺ, őŕřěďěń£¿źĺňĺ ŋěůěšŋş¿ ŕěřěśšăŋőćłş k šőůěł

32. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗( ~B(CP^2, 3), ±Z) 33. Ćżůĺśńĺšĳ H^∗( ~B(CP^2, 4), ±Z) 34. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ňŋőęěśšćă ŋăąőřőć ĺğ 4 ŕř£ňżţ őąźěčő ŕőńőęěŋĺ£ ć RP^2 35. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ňŋőęěśšćă ŋăąőřőć ĺğ 3 ŕř£ňżţ őąźěčő ŕőńőęěŋĺ£ ć RP^2 36. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ňŋőęěśšćă śšřőčő ňőřśőćśłĺţ šřĺčőŋőňěšřĺůěśłĺţ ŕőńĺŋőňőć S^1 → R^1 śšěŕěŋĺ ≤ 3 37. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă čńăďłĺţ ťşŋłűĺľ S^1 → R^1 ąěğ k-łřăšŋżţ ŋşńěľ, k ≥ 3 38. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă śšřőčő ňőřśőćśłĺţ ŕőńĺŋőňőć R^1 → R^1 śšěŕěŋĺ 6 śő śšăřÿĺň łő¡ťťĺűĺěŋšőň 1 39. Ćżůĺśńĺšĳ łőčőňőńőčĺĺ ŕřőśšřăŋśšćă śšřőčő ňőřśőćśłĺţ ŕőńĺŋőňőć C^1 → C^1 śšěŕěŋĺ 4 śő śšăřÿĺň łő¡ťťĺűĺěŋšőň 1