úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÁÍ ìÉ 5.

1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÄÉÓËÒÉÍÉÎÁÎÔ ÆÏÒÍÙ ëÉÌÌÉÎÇÁ ÄÌÑ ÁÌÇÅÂÒ ìÉ sl_2(C), sl_3(C) ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ.

2. (a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÏÒÍÁ ëÉÌÌÉÎÇÁ ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ÔÏ- ÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁ 0.

(b) îÁÊÄÉÔÅ ÆÏÒÍÕ ëÉÌÌÉÎÇÁ 2-ÍÅÒÎÏÊ ÎÅÁÂÅÌÅŒÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ. 3. ðÕÓÔØ L | ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÁ ÎÅÊ ÐÒÏÐÏÒÃÉÏÎÁÌØÎÁ ÆÏÒÍÅ ëÉÌÌÉÎÇÁ.

4. ðÕÓÔØ L = L_1 ⊕ L_2 ⊕ . . . | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ, ÒÁÚÌÏÖÅÎÎÁÑ Œ ÓÕÍÍÕ ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÉÄÅÁÌ L | ÓÕÍÍÁ ÎÅËÏ- ÔÏÒÙÈ ÉÚ L_i.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÏŒÁÎÉÑ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ ŒÎÕÔÒÅÎÎÉÅ.

6. áÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÒÅÄÕËÔÉŒÎÏÊ, ÅÓÌÉ Å-Å ÒÁÚÒÅÛÉÍÙÊ ÒÁÄÉËÁÌ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó Å-Å ÃÅÎÔÒÏÍ.

(a) òÅÄÕËÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÑÍÏÊ ÓÕÍÍÏÊ ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ ìÉ. (b) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ ÒÅÄÕËÔÉŒÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÁ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÕÀ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÕÀ ÆÏÒÍÕ.

7. ðÕÓÔØ L | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ É V | Å-Å ËÏ- ÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÚ L Œ gl(V ) ÒÅÄÕËÔÉŒÅÎ.

8. áÌÇÅÂÒÁ ìÉ L ÒÅÄÕËÔÉŒÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÁ ÄÏÐÕÓËÁÅÔ ÔÏÞÎÏÅ ŒÐÏÌÎÅ ÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁ gl_n(C) ÎÅÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁ, ÎÏ ÒÅÄÕËÔÉŒÎÁ. 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ sl_n(C), sp_{2n}(C), n ≥ 2 É so_n(C), n ≥ 3 ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙ.

11. ðÕÓÔØ L | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ŒÐÏÌÎÅ ÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÙÈ L−ÍÏÄÕÌÅÊ ŒÐÏÌÎÅ ÐÒÉŒÏÄÉÍÏ.

12. ðÕÓÔØ L ⊂ gl(V ) | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ. (a) åÓÌÉ x ∈ L, ÔÏ É x_s, x_n ∈ L.

(b) âÕÄÅÍ ÇÏŒÏÒÉÔØ, ÞÔÏ x ∈ L ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ (ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÅÎ), ÅÓÌÉ ÏÐÅ- ÒÁÔÏÒ ad(x) ÐÏÌÕÐÒÏÓÔ (ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÅÎ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÍ ËÏÎÅÞÎÏ- ÍÅÒÎÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÉ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ (ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÊ) x ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÏÌÕÐÒÏ- ÓÔÙÍ (ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÙÍ) ÏÐÅÒÁÔÏÒÏÍ.

13. ðÕÓÔØ L^0 ⊂ L | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ Œ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ ìÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ x ∈ L ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ öÏÒÄÁÎÁ x Œ L^0 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅÍ öÏÒÄÁÎÁ x Œ L.