8. 1. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ŒÓÅÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ sl_3(C) ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ≤ 10. 2. òÁÚÌÏÖÉÔÅ ÔÅÎÚÏÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ 3-ÍÅÒÎÏÇÏ É 6-ÍÅÒÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ sl_3(C) (ÉÍÅÅÔÓÑ 2 ÓÕÝÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÓÌÕÞÁÑ).

3. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ œÅÊÌÑ ÄÌÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÆÏÒÍÕÌÕ œÅÊÌÑ ÄÌÑ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ. 4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÈÁÒÁËÔÅÒÙ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ É ŒÎÅÛÎÅÇÏ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ sl_3(C) É ÒÁÚÌÏÖÉÔÅ ÉÈ Œ ÓÕÍÍÕ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ.

5.(a) œÙÒÁÚÉÔÅ ŒÅËÔÏÒ œÅÊÌÑ ÄÌÑ ÁÌÇÅÂÒÙ sl_n (C) ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ. (b) œÙÒÁÚÉÔÅ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÙÅ ŒÅÓÁ ÁÌÇÅÂÒÙ sl_n(C) ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÓÔÙÅ ËÏÒÎÉ.

6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÏÒÍÕÌÁ œÅÊÌÑ ÄÌÑ ÚÎÁÍÅÎÁÔÅÌÑ ÄÌÑ ÁÌÇÅÂÒÙ ìÉ sl_n (C) ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÔÏÖÄÅÓÔŒÏÍ œÁÎÄÅÒÍÏÎÄÁ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÎÅÛÎÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ sl_n (C) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÓÔÁÒÛÉÅ ŒÅÓÁ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ sl_n(C) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙ É ÎÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÓÔÁÒÛÉÅ ŒÅÓÁ.

9. (a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÉÈ ÁÌÇÅÂÒ ìÉ ÔÁŒÔÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÔÏÞÎÙÍÉ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍÉ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑÍÉ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ ŒÏÚÍÏÖÎÏÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ.

(b) îÁÊÄÉÔÅ ÔÏÞÎÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÊ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ ÁÌÇÅÂÒÙ G_2. 10. (æÕÎËÃÉÑ ëÏÓÔÁÎÔÁ) äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ŒÅÓÁ λ ÐÕÓÔØ p(λ) | ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÊ λ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ. ðÕÓÔØ λ ∈ X_+ | ÄÏÍÉÎÁÎÔÎÙÊ ŒÅÓ, μ ∈ X | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÊ ŒÅÓ. ðÕÓÔØ m_λ(μ) | ËÒÁÔÎÏÓÔØ ŒÅÓÁ μ Œ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÉ L(λ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ m_λ(μ) ≤ p(λ − μ).

11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ m_λ(μ) = P_w2_W (−1)^w p(w(λ + ρ) − μ − ρ).

12. äÌÑ ÌÀÂÏÇÏ μ ∈ X ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ λ_0 ∈ X_+, ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ m_λ(λ − μ) = p(μ) ÄÌÑ ŒÓÅÈ λ > λ_0. 13. ðÕÓÔØ g = sl_3(C). þÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÎÕÌÅŒÏÇÏ ŒÅÓÁ Œ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÍ ÍÏÄÕÌÅ ÓÏ ÓÔÁÒÛÉÍ ŒÅÓÏÍ mω_1 + nω_2?