íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ îíõ ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, 3 ÓÅÍÅÓÔÒ õÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÑÈ

æÁËÔ: ðÕÓÔØ M | ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÂÅÚ ËÒÁÑ, É ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ËÌÁÓÓÙ

α ∈ Hk(M ) É β ∈ Hl(M ) ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ÐÒÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ËÌÁÓÓÙ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎ- ÎÙÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÍÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑÍÉ a É b (ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n − k É n − l ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ), ÎÁÈÏÄÑÝÉÍÉÓÑ Œ ÏÂÝÅÍ ÐÏÌÏÖÅÎÉÉ. ôÏÇÄÁ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ a ∩ b ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ n − k − l, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÝÉÍ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÊ ËÌÁÓÓ, ÐÅÒÅÈÏÄÑÝÉÊ ÐÒÉ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÅ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ab ∈ H^{k+l}(M ). ôÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ŒÅÒÎÏ Œ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÄÌÑ ÇÏÍÏÌÏÇÉÊ É ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ ZZ_2.

úÁÄÁÞÁ 1. õÔÏÞÎÉÔÅ, ËÁË ÎÕÖÎÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÔØ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ a ∩ b.

úÁÄÁÞÁ 2. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÑÈ (Œ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ) 1) S^1; 2) S^n; 3) ÓÆÅÒÙ Ó

g ÒÕÞËÁÍÉ; 4) IRP^2; 5) ÂÕÔÙÌËÉ ëÌÅÊÎÁ; 6) TT n; 7) ′CP n; 8) IRP n. äÌÑ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÉÔÅ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ ZZ_2, Á ÄÌÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÈ | Œ ZZ É ZZ_2.

úÁÄÁÞÁ 3. òÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ 3 ÌÉÓÔËÁ \éÎÄÅËÓ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ", Ó ÚÁÍÅÎÏÊ S^2 ÎÁ S^n, É 2 ÎÅÞÅÔÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ | ÎÁ n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÞÅÔÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ S^n → S^n�^1.

úÁÄÁÞÁ 4. äÁÎÏ ÎÅÞÅÔÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : S^n → S^n; ÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÔØ ËÁË ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : IRP^n →

IRP n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f�γ = γ, ÇÄÅ γ | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÁÑ ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ H_1(IRP n, ZZ_2).

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ 4 ÉÍÅÅÔ ÍÅÓÔÏ É Ó ÚÁÍÅÎÏÊ γ ÎÁ δ | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÕÀ ÏÂÒÁÚÕ- ÀÝÕÀ H_n�_1(IRP^n, ZZ_2).

úÁÄÁÞÁ 6. ðÕÓÔØ f | ÎÅÞÅÔÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ S^n → S^n, a, b | ÄÉÁÍÅÔÒÁÌØÎÏ ÐÒÏÔÉŒÏÐÏÌÏÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ S^n, ÓÏÅÄÉÎÅÎÎÙÅ ËÒÉŒÏÊ γ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÏÂÒÁÚ f�^1(γ) ÐÅÒÅÓÅËÁÅÔÓÑ Ó ÜËŒÁÔÏÒÏÍ ÓÆÅÒÙ S^n Œ ÎÅÞÅÔÎÏÍ ÞÉÓÌÅ ÔÏÞÅË. ðÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÓÉÔÕÁÃÉÑ | ÏÂÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ, Ô.Å. ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÔÒÁÎÓŒÅÒÓÁÌØÎÏ, É ÐÒÏÏÂÒÁÚÙ ÔÏÞÅË a É b ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÜËŒÁÔÏÒÅ.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÎÅÞÅÔÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f : S^n → S^n ÎÅÞÅÔÎÁ (ÉÌÉ, ÞÔÏ ÔÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ, ÓÔÅÐÅÎØ mod2 ÒÁŒÎÁ 1).