òéíáîïœù ðïœåòèîïóôé

óÅÍÉÎÁÒÙ ó. ë. ìÁÎÄÏ, ó. í. îÁÔÁÎÚÏÎ

1999 Ç.

óÅÍÉÎÁÒ 1 10 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1999 Ç.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÊ ÄŒÕÍÅÒÎÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ŒÅÔŒÌÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ Œ ÔÏÞËÅ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ËÁÒÔÙ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ.

3. ðÕÓÔØ n | ÐÏÒÑÄÏË ŒÅÔŒÌÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÔÏÞËÅ z_0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f(z) = f(z_0 )+(z−z_0 )^n Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÌÏËÁÌØÎÏÊ ËÁÒÔÅ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ z_0.

4. ë ËÁËÏÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÊ ÆÏÒÍÅ ÍÏÖÎÏ ÐÒÉŒÅÓÔÉ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÅ ÏÄÎÏÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÓÅÍÅÊ- ÓÔŒÏ ÆÕÎËÃÉÊ f(z, t) Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ z = 0, ÅÓÌÉ f(0, t) ≡ 0 É Á) f(z, 0) = z; Â) f(z, 0) = z^2?

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÕÌÅÊ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ÅÅ ÐÏÌÀÓÏŒ (Ó ÕÞÅÔÏÍ ËÒÁÔÎÏÓÔÅÊ).

6. ðÕÓÔØ f : C_1 → C_2 | ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÙÊ ÍÏÒÆÉÚÍ ËÒÉŒÙÈ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËÒÁÔÎÏÓÔÅÊ ÐÒÏÏÂÒÁÚÏŒ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ Œ ÏÂÒÁÚÅ ËÏÎÅÞÎÁ É ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÉ. üÔÁ ÓÕÍÍÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÔÅÐÅÎØÀ ÍÏÒÆÉÚÍÁ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ òÉÍÁÎÁ{çÕÒŒÉÃÁ ÄÌÑ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÏÇÏ ÍÏÒÆÉÚÍÁ f : C_1 → C_2:

χ(C_2) = d(f)χ(C_1) + ∑ (ν_i − 1),

ÇÄÅ χ | ÜÊÌÅÒÏŒÁ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, d(f) | ÓÔÅÐÅÎØ ÍÏÒÆÉÚÍÁ f, ν_i | ËÒÁÔ- ÎÏÓÔØ ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÏÞËÉ ÍÏÒÆÉÚÍÁ f É ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ŒÅÄÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÍ ÔÏÞËÁÍ ÜÔÏÇÏ ÍÏÒÆÉÚÍÁ.

úÁÍÅÞÁÎÉÅ: ÉÎÏÇÄÁ ÕÄÏÂÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ŒÅÄÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÔÏÞËÁÍ ÐÒÏÏÂÒÁÚÁ (É ŒËÌÁÄ ÎÅËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË ÒÁŒÅÎ ÎÕÌÀ).

8. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ òÉÍÁÎÁ{çÕÒŒÉÃÁ, ÞÔÏ ÎÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g ≥ 1 ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Ó ÏÄÎÉÍ ÐÒÏÓÔÙÍ ÐÏÌÀÓÏÍ.

9. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ òÉÍÁÎÁ{çÕÒŒÉÃÁ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g ≥ 2 ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÓÏÄÅÒÖÁÔØ ÂÏÌÅÅ 84(g − 1) ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ.

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ÍÏÎÏÄÒÏÍÉÉ ÏÂÝÅÇÏ ÎÁËÒÙÔÉÑ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉ- ÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ S_d. (îÁËÒÙÔÉÅ ÏÂÝÅÅ, ÅÓÌÉ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ ŒÅÔŒÌÅÎÉÑ ÉÍÅÀÔ ÐÏÒÑÄÏË 2 É ÉÈ ÏÂÒÁÚÙ ÒÁÚÌÉÞÎÙ.)

óÅÍÉÎÁÒ 2 17 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1999 Ç.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ w^2 = P (z), ÇÄÅ P | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÂÅÚ ËÒÁÔÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ, ÚÁÄÁÅÔ ËÏÍÐÌÅËÓÎÕÀ ËÒÉŒÕÀ. ôÁËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÏÄ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÓÔÅÐÅÎÉ d, ÒÁŒÅÎ [d/2]. 3. ðÕÓÔØ ÐÌÏÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÚÁÄÁÎÁ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ F (z, w) = 0, É ˚_w (ÓÏÏÔŒ., ˚_z) | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË ËÒÉŒÏÊ, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÅÅ ÐÒÏÅËÃÉÑ ÎÁ ÏÓØ w (ÓÏÏÔŒ., ÎÁ ÏÓØ z) ÉÍÅÅÔ ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔÉ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÉ Ë ˚_w ∪ ˚_z ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÙ, ÚÁÄÁŒÁÅÍÙÅ ÏÂÏÉÍÉ ÐÒÏÅËÔÉÒÏŒÁÎÉÑÍÉ, ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ.

4. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒÙ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÐÌÏÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ. õËÁÖÉÔÅ ÉÈ ÎÕÌÉ É ÐÏÌÀÓÁ, Á ÔÁËÖÅ ÉÈ ÐÏÒÑÄËÉ.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÏÄ ÇÌÁÄËÏÊ ÐÌÏÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ d ÒÁŒÅÎ (d − 1)(d − 2)/2.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÐÌÏÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ d_1 É d_2, ÎÅ ÉÍÅÀÝÉÈ ÏÂÝÉÈ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ, ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ d_1d_2 ÔÏÞÅË.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ 2-ÆÏÒÍ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÏÔ ÄŒÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ ÎÁ ÐÌÏÓËÕÀ ËÒÉ- ŒÕÀ, ÎÅ ÉÍÅÀÝÕÀ ËÏÍÐÏÎÅÎÔ ÓÒÅÄÉ ÐÏÌÀÓÏŒ ÆÕÎËÃÉÉ, ÚÁÄÁÅÔ ÎÁ ÜÔÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÍÅÒÏÍÏÒÆ- ÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÕÌÅÊ (Ó ÕÞÅÔÏÍ ËÒÁÔÎÏÓÔÅÊ) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÒÁŒÎÏ ÞÉÓÌÕ ÅÅ ÐÏÌÀÓÏŒ.

10. ðÕÓÔØ P | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ d_1 ÏÔ ÄŒÕÈ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ. ëÁËÕÀ ÓÔÅÐÅÎØ ÉÍÅÅÔ ÅÇÏ ÏÇÒÁ- ÎÉÞÅÎÉÅ ÎÁ ÐÌÏÓËÕÀ ËÒÉŒÕÀ ÓÔÅÐÅÎÉ d_2?

11. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÇÒÁ- ÎÉÞÅÎÉÅÍ ÎÁ ÎÅÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ?

óÅÍÉÎÁÒ 3 24 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 1999 Ç.

1. ëÁËÉÅ ÎÕÌÉ É ÐÏÌÀÓÁ ÉÍÅÅÔ ÆÏÒÍÁ dz ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ?

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ w^2 = P_{2g+2}(z), ÆÏÒÍÙ z^{r−1}dz/w r = 1, . . . , g ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙ É ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ. çÄÅ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÎÕÌÉ É ÐÏÌÀÓÁ ÜÔÉÈ ÆÏÒÍ?

äÉŒÉÚÏÒÏÍ D ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ ÉÚ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅ- ÓÔŒÁ ÔÏÞÅË ËÒÉŒÏÊ Ó ÃÅÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. óÔÅÐÅÎØÀ ÄÉŒÉÚÏÒÁ degD ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÕÍÍÁ ÅÇÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ. äÉŒÉÚÏÒÏÍ (f) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f (ÇÌÁŒÎÙÍ ÄÉŒÉÚÏÒÏÍ) (ÓÏÏÔŒ., ÄÉŒÉÚÏÒÏÍ (ω) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÇÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÁ ω (ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÍ ÄÉŒÉÚÏÒÏÍ)) ÎÁ- ÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÁÑ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÑ ÅÅ (ÓÏÏÔŒ., ÅÇÏ) ÎÕÌÅÊ É ÐÏÌÀÓÏŒ Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÒÁŒÎÙÍÉ ÉÈ ËÒÁÔÎÏÓÔÉ, ÐÒÉÞÅÍ ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÎÕÌÅÊ ÂÅÒÅÔÓÑ ÓÏ ÚÎÁËÏÍ ÐÌÀÓ, Á ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÐÏÌÀÓÏŒ | ÓÏ ÚÎÁËÏÍ ÍÉÎÕÓ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÇÌÁŒÎÏÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ ÒÁŒÎÁ 0.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÏÒÁ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ÎÁ ÄÁÎÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ, Á ÚÁŒÉÓÉÔ ÌÉÛØ ÏÔ ÒÏÄÁ ËÒÉŒÏÊ. þÅÍÕ ÏÎÁ ÒÁŒÎÁ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÄÁÎÎÏÇÏ ÒÏÄÁ g?

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÄÉŒÉÚÏÒÏŒ ÏÂÒÁÚÕÅÔ ÁÂÅÌÅŒÕ ÇÒÕÐÐÕ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÅÓÔÅ- ÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÓÌÏÖÅÎÉÑ, Á ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÇÌÁŒÎÙÈ ÄÉŒÉÚÏÒÏŒ | ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ Œ ÎÅÊ.

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ÌÀÂÏÊ ÄÉŒÉÚÏÒ ÓÔÅÐÅÎÉ 0 ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁŒÎÙÍ, Á ÌÀÂÏÊ ÄÉŒÉÚÏÒ ÓÔÅÐÅÎÉ −2 | ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÍ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÄÌÑ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ?

7. õËÁÖÉÔÅ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÊ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌ ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÎÅ ÏÂÒÁÝÁÀÝÉÊÓÑ Œ ÎÕÌØ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÏÇÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f : C_1 → C_2 ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ËÒÉŒÙÈ É ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÉÈ ÄÉŒÉÚÏÒÏŒ K_i ÎÁ C_i, i = 1, 2

K_1 = f^∗K_2 + B degK_1 = degf^∗degK_2 + ∑ p (v(p) − 1), ÇÄÅ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅ ŒÅÄÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ÔÏÞËÁÍ ŒÅÔŒÌÅÎÉÑ p ∈ C_1 ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f É v(p) | ÐÏÒÑÄÏË ŒÅÔŒÌÅÎÉÑ Œ ÔÁËÏÊ ÔÏÞËÅ.

9. îÁÊÄÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ ÚÁÍÅÎÙ ÍÁÔÒÉÃÙ ÐÅÒÉÏÄÏŒ ÐÒÉ ÓÉÍÐÌÅËÔÉÞÅÓËÏÊ ÚÁÍÅÎÅ ÂÁÚÉÓÁ ÃÉËÌÏŒ.

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ŒÓÅ A-ÐÅÒÉÏÄÙ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ 1-ÆÏÒÍÙ ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ, ÔÏ É ÓÁÍÁ ÆÏÒÍÁ ÒÁŒÎÁ 0.

óÅÍÉÎÁÒ 4 1 ÏËÔÑÂÒÑ 1999 Ç.

ôÅÏÒÅÍÁ òÉÍÁÎÁ{òÏÈÁ. äÌÑ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g

r(−D) = degD − g + i(D) + 1,

ÇÄÅ r(D) (ÓÏÏÔŒ., i(D)) | ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ L(D) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ f (ÓÏÏÔŒ., ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ˙(D) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÏŒ ω), ÔÁËÉÈ ÞÔÏ (f) ≥ D (ÓÏÏÔŒ., (ω) > D).

1. îÁÊÄÉÔÅ r(D), i(D) ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D Á) ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ; Â) ÎÁ ÜÌ- ÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ. ðÒÏŒÅÒØÔÅ ŒÙÐÏÌÎÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ òÉÍÁÎÁ{òÏÈÁ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ p, q | ÔÏÞËÉ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÙÅ ÏÔÎÏÓÉ- ÔÅÌØÎÏ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ, ÔÏ r(−(p + q)) = 2. œÅÒÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ?

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÉÍÅÅÔÓÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÓÔÅÐÅÎÉ 2, ÔÏ ËÒÉŒÁÑ ÇÉ- ÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÎÁ.

4. ðÒÏŒÅÒØÔÅ ŒÙÐÏÌÎÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ òÉÍÁÎÁ-òÏÈÁ ÄÌÑ ÄÉŒÉÚÏÒÏŒ p, p + q ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅ- ÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ.

ðÕÓÔØ ω_1, . . ., ω_g | ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g. ëÁÎÏÎÉ- ÞÅÓËÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ ËÒÉŒÏÊ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÅÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ Œ P^{g−1}, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ p → [ω_1(p) : . . . : ω_g(p)].

5. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÅÐÅÎØ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ. 6. îÁÊÄÉÔÅ ÓÔÅÐÅÎØ ÏÂÒÁÚÁ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g. 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ 2 ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ.

äÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÁÑ ÚÁÄÁÞÁ.

8. œÙŒÅÄÉÔÅ ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ òÉÍÁÎÁ{òÏÈÁ ÒÅÛÅÎÉÅ ÚÁÄÁÞÉ íÉÔÔÁÇ-ìÅÆÆÌÅÒÁ: ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f : C → CP^1 Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍÉ ÇÌÁŒÎÙÍÉ ÞÁÓÔÑÍÉ p_1, . . . , p_n Œ n ÔÏÞËÁÈ x_1, . . . , x_n ∈ C ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÍÍÁ ŒÙÞÅÔÏŒ Res_{x1} p_1ω + . . . + Res_{xn} p_nω ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ 1-ÆÏÒÍÙ ω ÎÁ C. óÅÍÉÎÁÒ 5 8 ÏËÔÑÂÒÑ 1999 Ç.

æÉËÓÉÒÕÅÍ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ C ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ÂÁÚÉÓ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ, É ÐÕÓÔØ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÅ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÅ z_0 ÂÁÚÉÓÎÙÅ ÆÏÒÍÙ ÉÍÅÀÔ ŒÉÄ φ_1(z)dz, . . ., φ_g(z)dz. îÁÚÏŒÅÍ ŒÅÓÏÍ ÔÏÞËÉ p ÐÏÒÑÄÏË ÎÕÌÑ ÆÕÎËÃÉÉ

W (z) = det φ_1(z) φ^′_1(z) . . . φ^{(g−1}_1 )(z) . . . . . . . . . . . . φ_g (z) φ^′_g (z) . . . φ^{(g−1)}_g (z)

Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ. ôÏÞËÁ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÔÏÞËÏÊ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ, ÅÓÌÉ ÅÅ ŒÅÓ ÂÏÌØÛÅ ÎÕÌÑ.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÔÏÞËÅ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ p ŒÙÐÏÌÎÑÅÔÓÑ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ r(−kp) > 1 ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏ- ÒÏÇÏ k < g, Ô.Å. ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÁÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ Ó ÅÄÉÎÓÔŒÅÎ- ÎÙÍ ÐÏÌÀÓÏÍ ÐÏÒÑÄËÁ k Œ ÔÏÞËÅ p.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ É ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ ÎÅÔ ÔÏÞÅË œÅÊÅÒ- ÛÔÒÁÓÓÁ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ËÏÎÅÞÎÏ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁÒÎÙÊ ŒÅÓ ÔÏÞÅË œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g ÒÁŒÅÎ (g −1)g(g +1).

îÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ ÞÉÓÌÁ a_1 < a_2 < ... < a_k, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ Ó ÐÏÌÀÓÏÍ ÐÏÒÑÄËÁ a_k Œ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ p (Ô.Å. r(−a_kp) = r(−(a_k − 1)p)) ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ÐÒÏÂÅÌÁÍÉ (ÉÌÉ ÌÁËÕÎÁÍÉ) Œ ÔÏÞËÅ p.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ p | ÎÅ ÔÏÞËÁ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ, ÔÏ ÐÒÏÂÅÌÙ Œ ÎÅÊ ÉÍÅÀÔ ŒÉÄ 1, . . . , g. 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÅ ÒÏŒÎÏ g ÐÒÏÂÅÌÏŒ. 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÓ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ ÒÁŒÅÎ ∑ k(a_k − k). 8. ïÐÉÛÉÔÅ ÔÏÞËÉ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ É ÐÒÏÂÅÌÙ Œ ÜÔÉÈ ÔÏÞËÁÈ.

ðÒÏŒÅÒØÔÅ ÄÌÑ ÎÉÈ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÅ ÆÏÒÍÕÌÙ.

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÉ g > 1 ÄÌÑ ÌÀÂÏÊ ÔÏÞËÉ p ŒÅÒÎÏ a_1 = 1.

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a_2 > 2 ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÔÏÞËÉ ËÒÉŒÏÊ, ÔÏ ËÒÉŒÁÑ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÁÑ. 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅÓ ÔÏÞËÉ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÐÒÅŒÙÛÁÔØ g(g − 1)/2. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÂÏÌØÛÅ 2(g + 1) ÔÏÞËÉ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÁÎÏÎÉÞÅÓËÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÎÅÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ŒÌÏ- ÖÅÎÉÅÍ.

13. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÂÉÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÊ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ w^2 = P_{2g+2}(z), g ≥ 2 ÍÏÖÎÏ ÚÁÐÉÓÁÔØ Œ ŒÉÄÅ (z, w) → ( az + b cz + d , ±w ) . ëÏÌÌÏËŒÉÕÍ ÐÏ ÔÅÔÁ-ÆÕÎËÃÉÑÍ 19 ÎÏÑÂÒÑ 1999 Ç.

1. äÏËÁÖÉÔÅ ÚÁËÏÎÙ ÐÅÒÉÏÄÉÞÎÏÓÔÉ ÄÌÑ θ-ÆÕÎËÃÉÉ òÉÍÁÎÁ:

θ(z + 2πie_k) = θ(z); θ(z + 2πif_k) = exp ( − 1 2 B_{kk} − z_k ) θ(z). 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ θ[α, β](z) ÞÅÔÎÁÑ, ÅÓÌÉ [α, β] | ÞÅÔÎÙÊ ÐÏÌÕÐÅÒÉÏÄ (Ô.Å. ÅÓÌÉ ŒÓÅ α_i, β_j ÒÁŒÎÙ 0 ÉÌÉ 1/2 É 4 < α, β >≡ 0 mod2), É ÎÅÞÅÔÎÁÑ, ÅÓÌÉ [α, β] | ÎÅÞÅÔÎÙÊ ÐÏÌÕÐÅÒÉÏÄ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÄÎÏÍÅÒÎÙÊ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ ÔÏÒ T^2 = C/{2mω + 2nω^′} ËÏÍÐÌÅËÓÎÏ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÅÎ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÏÎ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÂÅÌÅŒÙÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ.

4. äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ g-ÍÅÒÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ α, β, γ, ϵ ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ

θ[α, γ](z_1 +z_2)θ[β, ϵ](z_1 −z_2 ] = ∑ 2δ∈(Z/2Z))g ^θ [ α + β 2 + δ, γ + ϵ ] (2z_1)^θ [ α − β 2 + δ, γ − ϵ ] (2z_2), ÇÄÅ θ[α, β] ≡ θ[α, β](z|B); ^θ[α, β](z) ≡ θ[α, β](z|2B). 5. äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ 2g-ÍÅÒÎÙÈ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ŒÅËÔÏÒÏŒ [m_i] = [m^′_i, m^{′′}_i ] ÓÐÒÁ- ŒÅÄÌÉŒÏ ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ θ[m_1](z_1)θ[m_2](z_2)θ[m_3](z_3)θ[m_4](z_4) = = 1 2^g ∑ 2a∈Z/2Z)^{2g} exp(−4πi < m^′_1, a^{′′} >)θ[n_1 + a](w_1)θ[n_2 + a](w_2)θ[n_3 + a](w_3)θ[n_4 + a](w_4),

ÇÄÅ a = (a^′, a^{′′}), (z_1, z_2, z_3, z_4) = (w_1, w_2, w_3, w_4)T , [n_i] = [n^′_i, n^{′′}_i ], (m_1, m_2, m_3, m_4) = (n_1, n_2, n_3, n_4)T , T = 1 2 1 1 1 1 1 1 −1 −1 1 −1 1 −1 1 −1 −1 1 (ËÁÖÄÁÑ ÅÄÉÎÉÃÁ Œ ÍÁÔÒÉÃÅ T ÅÓÔØ ÅÄÉÎÉÞÎÁÑ g × g- ÉÌÉ 2g × 2g-ÍÁÔÒÉÃÁ).

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ F (P ) = θ(A(P )−e), ÇÄÅ A | ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ áÂÅÌÑ, ÎÁ ÒÁÚÒÅÚÁÎÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ` ÉÍÅÅÔ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ g ÎÕÌÅÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÎÅ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ.

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÅËÔÏÒ K ÒÉÍÁÎÏŒÙÈ ËÏÎÓÔÁÎÔ ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ 2K = −A(C), ÇÄÅ C | ËÁÎÏÎÉ- ÞÅÓËÉÊ ÄÉŒÉÚÏÒ ËÒÉŒÏÊ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ F ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ e ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ e = A(Q_1) + . . . + A(Q_g) + K, ÇÄÅ ÄÉŒÉÚÏÒ Q = Q_1 + . . . + Q_g | ÓÐÅÃÉÁÌØÎÙÊ, Á K | ŒÅËÔÏÒ ÒÉÍÁÎÏŒÙÈ ËÏÎÓÔÁÎÔ.

9. úÁÆÉËÓÉÒÕÅÍ ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ w^2 = P_{2g+1}(z) ÔÏÞËÕ P = ∞. ðÕÓÔØ z-ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÔÏÞÅË P_1, . . . , P_g | ÒÅÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÞÉ ÏÂÒÁÝÅÎÉÑ ñËÏÂÉ A(P_1) + . . . + A(P_g) = ζ | ÒÁŒÎÙ z_1, . . . , z_g. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ÐÅÒŒÙÈ É ŒÔÏÒÙÈ ÓÔÅÐÅÎÅÊ σ_1(ζ) = z_1 + . . . + z_g, σ_2(ζ) = z^2_1 + . . . + z^2_g ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÀÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ

σ_1(ζ) =

∂^2 ∂x^2 ln θ(ζ + K) + c_1

σ_2(ζ) = ( − 4 3 ∂^2 ∂x∂t − 1 6 ∂^4 ∂x^4 ) ln θ(ζ + K) + c_2,

ÇÄÅ c_1, c_2 | ËÏÎÓÔÁÎÔÙ, ÚÁŒÉÓÑÝÉÅ ÔÏÌØËÏ ÏÔ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ É ŒÙÂÒÁÎÎÏÇÏ ÎÁ ÎÅÊ ÂÁÚÉÓÁ ÃÉËÌÏŒ. úÄÅÓØ ∂/∂x = ∑ U_i∂/∂ζ_i, ∂/∂t = ∑ W_i∂/∂ζ_i, Á ŒÅËÔÏÒÙ U É W ÅÓÔØ ŒÅËÔÏÒÙ b-ÐÅÒÉÏÄÏŒ ÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÏŒ ŒÔÏÒÏÇÏ ÒÏÄÁ, ÉÍÅÀÝÉÈ Œ ÔÏÞËÅ ∞ ÐÏÌÀÓÙ Ó ÇÌÁŒÎÏÊ ÞÁÓÔØÀ ŒÉÄÁ dτ /τ^2 É 3dτ /τ^4 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ u = 2σ_1, ÇÄÅ σ_1(x) ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ëÏÒÔÅŒÅÇÁ{ÄÅ æÒÉÚÁ ∂u ∂t = 1 4 ( 6u ∂u ∂x + ∂^3u ∂x^3 ) . 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂÒÁÝÅÎÉÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ áÂÅÌÑ

ζ_1 = ∫_{P1} P0 dz w + ∫_{P2} P0 dz w ; ζ_2 = ∫_{P1} P0 zdz w + ∫_{P2} P0 zdz w ÎÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ w^2 = P_5(z) ÄÁÅÔÓÑ ÒÅÛÅÎÉÅÍ ÓÉÓÔÅÍÙ ÏÂÙËÎÏŒÅÎÎÙÈ ÄÉÆ- ÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÙÈ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ ÐÅÒŒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ dζ_1 dx = 0, dζ_2 dx = 1; dζ_1 dt = 1, dζ_2 dt = 0.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ~(D) ÆÕÎËÃÉÊ âÅÊËÅÒÁ{áÈÉÅÚÅÒÁ ÄÌÑ ÎÅÓÐÅÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÄÉ- ŒÉÚÏÒÁ D ÓÔÅÐÅÎÉ g É ÏÂÝÅÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ q ÏÄÎÏÍÅÒÎÏ.

13. ðÕÓÔØ ψ(x, y, t; P ) = e^{kx+k2y+k3t} ( 1 + ξ_1 k + ξ_2 k^2 + . . . )

ÏÄÎÏÔÏÞÅÞÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ âÅÊËÅÒÁ{áÈÉÅÚÅÒÁ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÁÑ ÐÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÕ q(k) = kx + k^2y + k^3t É ÎÅËÏÔÏÒÏÍÕ ÎÅÓÐÅÃÉÁÌØÎÏÍÕ ÄÉŒÉÚÏÒÕ D, u = −2^{∂ξ1}_{∂x} , w = 3ξ_1^{∂ξ1}_{∂x} + 3^{∂2ξ1}_{∂x2} − 3^{∂ξ2}_{∂x} . äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ψ ÅÓÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ ÓÉÓÔÅÍÙ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ ∂ψ ∂y = Lψ; ∂ψ ∂x = Aψ, ÇÄÅ L = ∂^2 ∂x^2 + u; A =

∂^3 ∂x^3 + 3 2 u ∂ ∂x + w.

14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ âÅÊËÅÒÁ{áÈÉÅÚÅÒÁ ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ w^2 = 4z^3 − g_2z − g_3, ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÏŒÁÎÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ z = P(u), w = P^′(u) Ó ÓÕÝÅÓÔŒÅÎÎÏ ÏÓÏÂÏÊ ÔÏÞËÏÊ Œ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ, ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÁÑ ÐÏ ÄÉŒÉÚÏÒÕ u_1, ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ

ψ(x; P ) = σ(u − u_1 − x)e^{xζ(u)} σ(u − u_1)σ(u_1 + x) . 15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÙÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÅ ÆÕÎËÃÉÑ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÏÊ ÄÌÑ ÏÐÅ- ÒÁÔÏÒÁ ìÁÍÅ: ( − ∂^2 ∂x^2 + 2P(x) ) ψ(x; P ) = P(u)ψ(x; P ). 16. ðÕÓÔØ D | ÄÉŒÉÚÏÒ ÏÂÝÅÇÏ ÐÏÌÏÖÅÎÉÑ ÓÔÅÐÅÎÉ d ≥ g. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ~(D) ÏÄÎÏÔÏÞÅÞÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ âÅÊËÅÒÁ{áÈÉÅÚÅÒÁ ÄÌÑ ÜÔÏÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ ÉÍÅÅÔ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ d − g + 1 ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ q Ó ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ.

17. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ~(D) ÆÕÎËÃÉÊ âÅÊËÅÒÁ{áÈÉÅÚÅÒÁ ψ ÎÁ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÅÓÐÅÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÄÉŒÉÚÏÒÁ D ÓÔÅÐÅÎÉ d = g + 1, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ ψ(Q_1) = ψ(Q_2) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÎÏÊ ÐÁÒÙ ÔÏÞÅË Q_1, Q_2 ÎÁ ËÒÉŒÏÊ.