úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. II ËÕÒÓ, ÏÓÅÎØ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 1.

1) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ xy^3 + x^2 − xy + y − 1 ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ Œ ËÏÌØÃÅ C [x, y].

2) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ ÏÄÎÏÒÏÄÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x, y) = P a_kx^ky^n�^k ∈ Q[x, y] ÏÄÎÏ- ÒÏÄÎÙ. ëÁË ÏÎÉ ÓŒÑÚÁÎÙ Ó ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍÉ ÍÎÏÖÉÔÅÌÑÍÉ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x, 1) ∈ Q[x]?

3) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔÅÌØ ÍÁÔÒÉÃÙ n × n | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÔ ÍÁÔÒÉÞÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ (Œ ËÏÌØÃÅ C [(x_{ij} )]).

4) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x_{ij} ) ∈ C [(x_{ij} )], ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÊ ÕÓÌÏŒÉÀ f(XY ) = f(X)f(Y ) (ÇÄÅ X = (x_{ij} ) É Y = (y_{ij} ) | ÍÁÔÒÉÃÙ n × n), ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ f(X) = (det X)^m ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÇÏ ÃÅÌÏÇÏ m.

5) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ —[[x_1, . . . , x_n]] (ËÏÌØÃÏ ÆÏÒÍÁÌØÎÙÈ ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏŒ ÏÔ n ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎčÔÅÒÏŒÙÍ ËÏÌØÃÏÍ.

6) óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ŒÔÏÒÏÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Œ Á) C [x, y]; Â) C [x, y, z]? 7) ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÑŒÌÑÅÔÓÑ

Á) ÆÁËÔÏÒÉÁÌØÎÙÍ ËÏÌØÃÏÍ? Â) ÎčÔÅÒÏŒÙÍ ËÏÌØÃÏÍ? 8) ñŒÌÑÀÔÓÑ ÌÉ ÎčÔÅÒÏŒÙÍÉ ËÏÌØÃÁ

Á) —[x1, x2, . . . ] (ËÏÌØÃÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÔ ÓÞčÔÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ);

Â) C[0, 1] (ËÏÌØÃÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0, 1]);

Œ) ËÏÌØÃÏ ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏŒ ÏÔ z (ÎÁÄ C ) Ó ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÍ ÒÁÄÉÕÓÏÍ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ; Ç) ËÏÌØÃÏ ÓÔÅÐÅÎÎÙÈ ÒÑÄÏŒ ÏÔ z (ÎÁÄ C ) Ó ÎÅÎÕÌÅŒÙÍ ÒÁÄÉÕÓÏÍ ÓÈÏÄÉÍÏÓÔÉ;

Ä) ÐÏÄËÏÌØÃÏ ËÏÌØÃÁ C [z], ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ŒÓÅÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÅÒŒÙÅ k ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÈ ÏÂÒÁÝÁÀÔÓÑ Œ ÎÕÌØ ÐÒÉ z = 0;

Å) ÐÏÄËÏÌØÃÏ ËÏÌØÃÁ C [z, w], ÓÏÓÔÏÑÝÅÅ ÉÚ ŒÓÅÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÓÅ ÞÁÓÔÎÙÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÐÏ w ÏÂÒÁÝÁÀÔÓÑ Œ ÎÕÌØ ÐÒÉ z = 0?

9) ðÕÓÔØ R | ÏÂÌÁÓÔØ ÃÅÌÏÓÔÎÏÓÔÉ, Œ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÓÑËÁÑ ÕÂÙŒÁÀÝÁÑ ÃÅÐÏÞËÁ ÉÄÅÁÌÏŒ ÓÔÁÂÉÌÉÚÉÒÕÅÔÓÑ. äÏËÁ- ÚÁÔØ, ÞÔÏ R ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÅÍ.

10) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÁÖÄÙÊ ÉÄÅÁÌ (ÎčÔÅÒÏŒÁ) ËÏÌØÃÁ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÍ ÉÄÅÁÌÅ. 11) ðÕÓÔØ R | (ÎčÔÅÒÏŒÏ) ËÏÌØÃÏ. îÁÚÏŒčÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x) = P a_kx^k ∈ R[x] ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÅÇÏ ËÏÜÆÆÉ- ÃÉÅÎÔÙ ÐÏÒÏÖÄÁÀÔ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ÉÄÅÁÌ ËÏÌØÃÁ R. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÄŒÕÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÍ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÉ.