úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. II ËÕÒÓ, ÏÓÅÎØ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 10.

1) ëÁËÉÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ S_3 É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ Ind^{S3}_{S2} ε, ÇÄÅ ε | ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÅ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅ- ÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S_2 ?

2) ëÁËÉÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ S_4 É Ó ËÁËÏÊ ËÒÁÔÎÏÓÔØÀ ŒÈÏÄÑÔ Œ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ Ind^{S4}_H ρ, ÇÄÅ Á) H = S_3 , ρ | ÅÅ ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ; Â) H | ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÐÏÒÑÄËÁ 4, ρ | ÅÅ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÅ ÐÒÅÄ- ÓÔÁŒÌÅÎÉÅ (ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ŒÓÅ ŒÁÒÉÁÎÔÙ)?

Œ) H = A_4 , ρ | ÅÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ (ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ŒÓÅ ŒÁÒÉ- ÁÎÔÙ)?

3) Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÈÁÒÁËÔÅÒ ËŒÁÚÉÒÅÇÕÌÑÒÎÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÇÒÕÐÐÙ G Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ C X , ÇÄÅ X = G/H ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ H ⊂ G, ŒÙÞÉÓÌÑÅÔÓÑ ÐÏ ÆÏÒÍÕÌÅ: χ(C) =^{|G|·|C∩H|}_{|C|·|H|} , ÇÄÅ C | ËÌÁÓÓ ÓÏÐÒÑÖÅÎ- ÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÇÒÕÐÐÙ G.

Â) ïÂÏÂÝÉÔØ ÜÔÕ ÆÏÒÍÕÌÕ ÎÁ Ind^G_H ρ, ÇÄÅ ρ | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅ- ÎÉÅ ÇÒÕÐÐÙ H .

4) ðÕÓÔØ φ ∈ C [G] | C -ÚÎÁÞÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ G. å-Å ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ æÕÒØÅ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ^φ, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÅÅ ËÁÖÄÏÍÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅ- ÎÉÀ ρ : G → GL(V_ρ) ÜÎÄÏÍÏÒÆÉÚÍ ^φ(ρ) = P_{g∈G} φ(g) · ρ(g) ∈ EndC(V_ρ). Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ æÕÒØÅ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÓŒ-ÅÒÔËÕ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ Œ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÀ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ.

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÓÈÏÄÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ ÇÒÕÐÐÅ ŒÏÓÓÔÁÎÁŒÌÉŒÁÅÔÓÑ ÐÏ ÓŒÏ- ÅÍÕ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÀ æÕÒØÅ ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÂÒÁÔÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ æÕÒØÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÚÁÄÁ-ÅÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ φ(g) = 1 |G| X_{ρ∈Irr(G) dim(Vρ) · tr(ρ(g−1) ∘ ^φ(ρ)),} ÇÄÅ Irr(G) | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÉÊ ÇÒÕÐÐÙ G (ÜÔÁ ÆÏÒÍÕÌÁ ÉÚŒÅÓÔÎÁ ÔÁËÖÅ ËÁË ÆÏÒÍÕÌÁ ÏÂÒÁÝÅ- ÎÉÑ æÕÒØÅ).

Œ) äÏËÁÚÁÔØ ÆÏÒÍÕÌÕ ðÌÁÎÛÅÒÅÌÑ

X_{g∈G φ(g−1)ψ(g) =} 1_{|G|} X_{ρ∈Irr(G) dim(Vρ) · tr( ^φ(ρ) ∘ ^ψ(ρ)).}