úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. II ËÕÒÓ, ÏÓÅÎØ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 3.

1) ðÕÓÔØ A | ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ —É a ∈ A.

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ a | ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÎÁÄ —, ÔÏ —[a] ≃

—[x]/(fa(x)), ÇÄÅ fa(x) ∈ —[x] | ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÜÌÅÍÅÎÔÁ a.

Â) ïÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÌÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f_a(x) ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÇÏ ÜÌÅ- ÍÅÎÔÁ a ∈ A ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ Œ —[x]?

Œ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÌÀÂÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ a ∈ A ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÎ ÎÁÄ —É ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ, ÔÏ A | ÐÏÌÅ.

2) äÏËÁÚÁÔØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÓÔØ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ:

Á) x^4 − 8x^3 + 12x^2 − 6x + 2; Â) x^5 − 12x^3 + 36x − 12; Œ) x^{105} − 9;

Ç) (x − a_1)(x − a_2) . . . (x − a_n) − 1, ÇÄÅ a_1, . . . , a_n | ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÃÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ;

Ä) (x − a_1)^2 . . . (x − a_n)^2 + 1, ÇÄÅ a_1, . . . , a_n | ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÃÅÌÙÅ ÞÉÓÌÁ. 3) îÁÊÔÉ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÙÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ÄÌÑ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ Á) 2 − 3i ÎÁÄ R; Â) √ 2 + √ 3 ÎÁÄ Q; Œ) √ 2 + 1 ÎÁÄ Q( √ 2 + √ 3); Ç)^{105} √ 9 ÎÁÄ Q.

4) ðÕÓÔØ —| ÐÏÌÅ, a ∈ —É p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ x^p − a ∈ —[x] ÌÉÂÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ, ÌÉÂÏ ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ Œ —.

5) ðÕÓÔØ —⊆ F ⊆ L | ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÐÏÌÅÊ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ tr. deg—L = tr. deg—F + tr. degFL.

6) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ —ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÉ p > 0 ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ f(x) = x^p − x − a ÌÉÂÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍ, ÌÉÂÏ ÒÁÚÌÁÇÁÅÔÓÑ ÎÁ ÌÉÎÅÊÎÙÅ ÍÎÏÖÉÔÅÌÉ, É ÕËÁÚÁÔØ ÜÔÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ, ÅÓÌÉ f(x) ÉÍÅÅÔ ËÏÒÅÎØ x_0 .

7) îÁÊÔÉ ÓÔÅÐÅÎØ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÎÁÄ Q ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ

Á) x^3 − 1; Â) x^3 − 2; Œ) x^4 − 2; Ç) x^p − 1; Ä) x^p − 2.

8) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÙÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ Œ ÌÀÂÏÍ ÓŒÏÅÍ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ.

9) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÅ ÚÁÍÙËÁÎÉÅ ÐÏÌÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ.

10) ñŒÌÑÀÔÓÑ ÌÉ ÞÉÓÌÁ a = −^1_2 +i

p_2

2 É b = √ 2+i ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÍÉ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ Q( √ 2, i)/Q?