úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. II ËÕÒÓ, ÏÓÅÎØ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 6.

1) îÁÊÔÉ ÇÒÕÐÐÕ çÁÌÕÁ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ: Á) Q[ √ 2]/Q; Â) Q[^√2+^√3]/Q.

2) ðÕÓÔØ G | ËÏÎÅÞÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ ÐÏÌÑ F É —= F^G | ÐÏ- ÌÅ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ F/—| ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ, É Gal(F/—) = G.

3) çÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x) ∈ —[x] ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÒÕÐ- ÐÁ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ ÜÔÏÇÏ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ÎÁÄ —, ÒÁÓÓÍÁÔÒÉŒÁÅÍÁÑ ËÁË ÇÒÕÐÐÁ ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒÏË ËÏÒÎÅÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x). îÁÊÔÉ ÇÒÕÐÐÙ çÁÌÕÁ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ Q ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ

Á) x^3 − 1; Â) x^3 − 2; Œ) x^4 − 2; Ç) x^p − 1; Ä) x^p − 2. 4) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^n + a_1x^n�^1 + . . .+ a_n ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ

Q(a1, . . ., an) ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÏÔ n ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ a1, . . ., an ÉÚÏ-

ÍÏÒÆÎÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ S_n .

5) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÇÒÕÐÐÅ çÁÌÕÁ ÎÅËÏÔÏ- ÒÏÇÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ ÐÏÌÅÊ.

6) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÉ çÁÌÕÁ F/—Ó ÇÒÕÐÐÏÊ G ÅÓÔØ ÔÁËÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ

a ∈ F, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ ŒÉÄÁ g(a), ÇÄÅ g ∈ G, ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÂÁÚÉÓ F ÎÁÄ —.

7) ðÕÓÔØ char —= 0

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ F/—ÐÏÒÏÖÄÅÎÏ ÐÒÉÓÏÅÄÉÎÅÎÉÅÍ Ë — ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ËÏÒÎÑ ÉÚ 1, ÔÏ ÜÔÏ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ ÎÏÒÍÁÌØÎÏ É ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ Gal(F/—) ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÂÅÌÅŒÏÊ.

œ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÐÕÎËÔÁÈ ÍÙ ÐÒÅÄÐÏÌÁÇÁÅÍ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ —ÓÏÄÅÒÖÉÔ n ÒÁÚ- ÌÉÞÎÙÈ ËÏÒÎÅÊ n-Ê ÓÔÅÐÅÎÉ ÉÚ 1.

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ a ∈ —ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ x^n − a ÃÉËÌÉÞÅÓËÁÑ.

Œ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ F/—ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ Z_n, σ | ÏÂÒÁÚÕÀÝÁÑ ÜÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ É ε | ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÊ ËÏÒÅÎØ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÉÚ 1, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ c ∈ F, ÞÔÏ P ε^kσ^k(c) ≠ 0.

Ç) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÑ F/—ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ Z_n, ÔÏ

F = —(^{n√}a) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ a ∈ —.

8) ðÕÓÔØ char —= 0 É f(x) ∈ —[x] | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ çÁÌÕÁ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x) ÒÁÚÒÅÛÉÍÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(x) = 0 ÒÁÚÒÅÛÉÍÏ Œ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÈ ÒÁÄÉËÁÌÁÈ (ÔÏ ÅÓÔØ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ —= F_0 ⊆ F_1 ⊆ · · · ⊆ F_k , ÞÔÏ F_j = F_j�_1(b_j ), ÇÄÅ b_j | ËÏÒÅÎØ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÎÁÄ F_j�_1 ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ ŒÉÄÁ x^nj − a_j , ÐÒÉÞčÍ ÐÏÌÅ F_k ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÎÅËÏÔÏÒÙÊ ËÏÒÅÎØ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ f(x)).