úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ. II ËÕÒÓ, ÏÓÅÎØ 1999 ÇÏÄÁ. ìÉÓÔÏË Ć 7.

1) ëÌÁÓÓÉÆÉÃÉÒÏŒÁÔØ ÐÒÏÓÔÙÅ A-ÍÏÄÕÌÉ, ÇÄÅ

Á) A = C [x]=(x^2 − 3x + 2); Â) A = C [x]=(x^2 − 2x + 1).

2) ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÍ ÌÀÂÏÊ A-ÍÏÄÕÌØ ÄÌÑ ÁÌÇÅÂÒÙ A ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕ- ÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ?

3) ïÔÏÖÄÅÓÔŒÉÍ ÁÌÇÅÂÒÕ EndC(C^2) Ó M_2(C ). îÁÊÔÉ ÁÌÇÅÂÒÕ A^! = EndA(C^2),

ÅÓÌÉ A | ÁÌÇÅÂÒÁ ŒÓÅÈ ÍÁÔÒÉÃ ŒÉÄÁ Á)

`_{a 0} 0 a ´_{; Â)} `_{a 0} 0 b ´_{; Œ)} `_{a b} c d ´_; Ç) `_{a b} 0 c ´_{; Ä)} `_{a b} 0 a ´_{. œ ËÁËÉÈ ÉÚ ÜÔÉÈ ÓÌÕÞÁÅŒ A!! = A?}

4) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÐÒÏÓÔÙÅ ÍÏÄÕÌÉ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÏÊ Mn(C ) ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ. 5) óËÏÌØËÏ ÎÅÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÍÏÄÕÌÅÊ ÎÁÄ ÁÌÇÅÂÒÏÊ M_2(C ) ⊕ M_2(C )? 6) ðÕÓÔØ V = C^2 É (e_1; e_2) | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÊ ÂÁÚÉÓ V . òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ Œ ÔÅÎÚÏÒ- ÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ T (V ) ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÉÊ ÉÄÅÁÌ I , ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÙÊ e_1 ⊗ e_1 , e_2 ⊗ e_2 É (e_1 ⊗ e_2 + e_2 ⊗ e_1 − 1). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ C ÆÁËÔÏÒÁÌÇÅÂÒÕ T (V )=I . Á) þÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÁÌÇÅÂÒÙ C ?

Â) ðÕÓÔØ X =

`_{0 1} 0 0 ´_{É Y =} `_{0 0} 1 0 ´_{. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÍÁ-}

ÔÒÉÞÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ C , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ e_1 Œ X , Á e_2 Œ Y . ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÏÎÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÍ?

Œ) ðÅÒÅÞÉÓÌÉÔØ ŒÓÅ (Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ) ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÁÌÇÅÂÒÙ C (ÐÒÏÓÔÙÅ ó -ÍÏÄÕÌÉ).

7) ðÕÓÔØ V | n-ÍÅÒÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ C , Á q | ËŒÁ- ÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÁ V . áÌÇÅÂÒÏÊ ëÌÉÆÆÏÒÄÁ C(q) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÆÁËÔÏÒ- ÁÌÇÅÂÒÁ ÔÅÎÚÏÒÎÏÊ ÁÌÇÅÂÒÙ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V ÐÏ ÄŒÕÓÔÏÒÏÎÎÅÍÕ ÉÄÅÁÌÕ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÍÕ ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ŒÉÄÁ v ⊗ v − q(v). þÅÍÕ ÒÁŒÎÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ C(q)?

8) ðÕÓÔØ V = W^�⊕W É q | ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÁ V , ÚÁÄÁÎÎÁÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ q((’; w)) = ’(w). ðÏÌÏÖÉÍ M = ~(W ).

Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ ëÌÉÆ- ÆÏÒÄÁ C(q) Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ M , ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ (’; 0) ∈ V Œ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ŒÎÕÔÒÅÎÎÅÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ’ ∈ W^� , Á (0; w) | Œ ÏÐÅÒÁÔÏÒ ŒÎÅÛÎÅÇÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ w ∈ W .

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÁÌÇÅÂÒÙ C(q) ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÎÏ ÜÔÏÍÕ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÀ.