õÐÒÁÖÎÅÎÉÑ ÐÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 20 ÄÅËÁÂÒÑ

ðÕÓÔØ K | ËÏÎÅÞÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ çÁÌÕÁ ÐÏÌÑ L Ó ÇÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ G. ðÕÓÔØ Br_K(L) | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÇÒÕÐÐÙ âÒÁÕÜÒÁ ÐÏÌÑ L, ÓÏÓÔÏÑÝÁÑ ÉÚ (ËÌÁÓÓÏŒ) ÔÅÈ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÙÈ ÐÒÏÓÔÙÈ ÁÌÇÅÂÒ, ËÏÔÏÒÙÅ ÒÁÓÐÁÄÁÀÔÓÑ ÎÁÄ K. ãÅÌØ ÜÔÏÇÏ ÌÉÓÔËÁ | ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ Br_K(L) ≃ H^2(G, K^∗).

1. ðÕÓÔØ (g, h) → δ_{g,h} | (ÎÏÒÍÁÌÉÚÏŒÁÎÎÙÊ) 2-ËÏÃÉËÌ G c ËÏÜÆÆÉÃÉ- ÅÎÔÁÍÉ Œ K^∗, Ô.Å. δ_{fg,h} · δ_{f,g} = δ_{f,gh} · f(δ_{g,h}). îÁ ŒÅËÔÏÒÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ A = L[G] ⊗_L K ŒŒÅÄÅÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÁÍ (ÜÌÅÍÅÎÔ 1 ⊗ β ÄÌÑ ËÒÁÔËÏÓÔÉ ÂÕÄÅÔ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØÓÑ β, a g ⊗ 1 | g) β · γ = βγ; g · β = g ⊗ β; β · g = g ⊗ g(β); h · g = hg ⊗ δ_{g,h} Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÁÓÓÏÃÉÁÔÉŒÎÏ;

Â) åÓÌÉ ÚÁÐÉÓÁÔØ ÜÔÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ÎÏŒÏÍ K-ÂÁÚÉÓÅ g → g^′ = g · γ_g, ÔÏ ÓÔÒÕËÔÕÒÎÙÅ ËÏÎÓÔÁÎÔÙ h^′ · g^′ = h^′g^′ · δ^′_{g,h} ÂÕÄÕÔ ÒÁŒÎÙ δ^′_{g,h} = g(γ_h) · γ_g · γ^{−1}_{gh} · δ_{g,h}. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÎÙÅ ËÏÃÉËÌÙ ÚÁÄÁÀÔ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÅ ÁÌÇÅ- ÂÒÙ. úÁÍÅÎÑÑ ÉÓÈÏÄÎÙÊ ËÏÃÉËÌ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÎÙÍ, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ δ_{e,e} = 1, É e ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉÃÅÊ ÁÌÇÅÂÒÙ A.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) ËÏÍÍÕÔÁÎÔ ÐÏÄÐÏÌÑ K ⊂ A (Ô.Å. ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ A, ËÏÍÍÕ- ÔÉÒÕÀÝÉÈ Ó K) ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó K;

Â) ÃÅÎÔÒ A ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó L.

3. ðÕÓÔØ A^′ | K-ÁÌÇÅÂÒÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÙ g, ÍÅÖÄÕ ËÏÔÏÒÙÍÉ ŒÙÐÏÌÎÅÎÙ ÔÅ ÖÅ ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÑ, ÞÔÏ É Œ A. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) {g ∈ G} ⊂ A^′ ÌÉÂÏ ŒÓÅ ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ ÎÁÄ K, ÌÉÂÏ ŒÓÅ ÒÁŒÎÙ ÎÕÌÀ;

Â) áÌÇÅÂÒÁ A ÐÒÏÓÔÁ É ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁ ÎÁÄ L; Œ) A ⊗_L K ≃Mat_n(K) (n = dim_L K).

óÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ËÏÃÉËÌ δ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ Î-ÅÔÅÒÏŒÏÊ ÓÉÓÔÅÍÏÊ ÆÁË- ÔÏÒÏŒ ÁÌÇÅÂÒÙ A.

4. ðÕÓÔØ B | ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÁÑ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ L-ÁÌÇÅÂÒÁ, ÒÁÓ- ÐÁÄÁÀÝÁÑÓÑ ÎÁÄ K. ôÏÇÄÁ Õ ÁÌÇÅÂÒÙ B ÅÓÔØ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÏÅ Ó ÔÏÞÎÏ- ÓÔØÀ ÄÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ρ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ K : B →Mat_m(K), b → M_b. úÎÁÞÉÔ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ρ_g : b → g(M_b) ÅÍÕ ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ. éÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ g, h ∈ G ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÏÂÒÁÔÉÍÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ P_{g,h} ∈Mat_m(K) ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ ρ_g(b) = P_{g,h}ρ_h(b)P^{−1}_{g,h} ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ b ∈ B. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÜÔÉ ÍÁÔÒÉÃÙ (ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ Ó ÔÏÞÎÏ- ÓÔØÀ ÄÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÑ ÎÁ ÓËÁÌÑÒ) ÔÁË, ÞÔÏÂÙ f(P_{g,h}) = P_{fg,fh}. úÁÍÅÔÉÍ, ÞÔÏ ρ_f = P_{f,g}ρ_gP^{−1}_{f,g} = P_{f,g}P_{g,h}ρ_hP^{−1}_{g,h} P^{−1}_{f,g} = P_{f,g}P_{g,h}P^{−1}_{f,h}ρ_f P_{f,h}P^{−1}_{g,h} P^{−1}_{f,g} , Ô.Å. ÍÁÔÒÉÃÁ P_{f,g}P_{g,h}P^{−1}_{f,h} ÃÅÎÔÒÁÌÉÚÕÅÔ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ρ_f . ðÏ ÌÅÍÍÅ ûÕÒÁ ÜÔÁ ÍÁÔÒÉÃÁ ÓËÁÌÑÒÎÁ: P_{f,g}P_{g,h}P^{−1}_{f,h} = c_{f,g,h} ∈ K^∗. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) c_{f,g,h}c_{f,h,j} = c_{f,g,j}c_{g,h,j} É j(c_{f,g,h}) = c_{jf,jg,jh}, Ô.Å. c ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÅÎÏÒ- ÍÁÌÉÚÏŒÁÎÎÙÍ 2-ËÏÃÉËÌÏÍ G Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ K^∗;

Â) åÓÌÉ ÕÍÎÏÖÉÔØ ÍÁÔÒÉÃÕ P_{g,h} ÎÁ ÓËÁÌÑÒ k_{g,h} ∈ K^∗, ÔÏ c_{f,g,h} ÚÁÍÅ- ÎÉÔÓÑ ÎÁ c^′_{f,g,h} = k_{f,g}k_{g,h}k^{−1}_{f,h}c_{f,g,h}. éÔÁË, ËÌÁÓÓ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ ËÏÃÉËÌÁ c ËÏÒÒÅËÔÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ. üÔÏÔ ËÏ- ÃÉËÌ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÂÒÁÕÜÒÏŒÏÊ ÓÉÓÔÅÍÏÊ ÆÁËÔÏÒÏŒ ÁÌÇÅÂÒÙ B.

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÂÒÁÕÜÒÏŒÕ ÓÉÓÔÅÍÕ ÆÁËÔÏÒÏŒ ÁÌÇÅÂÒÙ A ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 1 ÍÏÖÎÏ ŒÙÂÒÁÔØ ÔÁË, ÞÔÏ c_{1,g,gh} = δ_{g,h}. ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÓÏÏÔÎÏÛÅÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÂÒÁÕÜÒÏŒÙÍÉ É Î-ÅÔÅÒÏŒÙÍÉ ÓÉÓÔÅÍÁÍÉ ÆÁËÔÏÒÏŒ ÔÁËÏÅ ÖÅ, ËÁË ÍÅÖÄÕ ÎÅÎÏÒÍÁÌÉÚÏŒÁÎÎÙÍÉ É ÎÏÒÍÁÌÉÚÏŒÁÎÎÙÍÉ ËÏÃÉËÌÁÍÉ. ïÂÅ ÓÉ- ÓÔÅÍÙ ÆÁËÔÏÒÏŒ ÚÁÄÁÀÔ ÏÄÉÎ É ÔÏÔ ÖÅ ÜÌÅÍÅÎÔ Œ H^2(G, K^∗).

6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) åÓÌÉ B =Mat_m(L), ÔÏ c_{f,g,h} ≡ 1;

Â) åÓÌÉ Õ ÁÌÇÅÂÒÙ B ÂÒÁÕÜÒÏŒÁ ÓÉÓÔÅÍÁ ÆÁËÔÏÒÏŒ c_{f,g,h}, a Õ ÁÌÇÅÂÒÙ B^′ ÂÒÁÕÜÒÏŒÁ ÓÉÓÔÅÍÁ ÆÁËÔÏÒÏŒ c^′_{f,g,h}, ÔÏ Õ ÁÌÇÅÂÒÙ B ⊗_L B^′ ÂÒÁÕÜÒÏŒÁ ÓÉÓÔÅÍÁ ÆÁËÔÏÒÏŒ c_{f,g,h}c^′_{f,g,h}.

ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ Br_K(L) → H^2(G, K^∗). éÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ŒÙÔÅËÁÅÔ ÅÇÏ ÓÀÒSSÅËÔÉŒÎÏÓÔØ.

7. ðÕÓÔØ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ L-ÁÌÇÅÂÒÁ B ÒÁÓÐÁÄÁÅÔÓÑ ÎÁÄ K. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

a) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÃÅÎÔÒÁÌØÎÁÑ ÐÒÏÓÔÁÑ L-ÁÌÇÅÂÒÁ B^′, ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÁÑ B, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ K Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÐÏÄÐÏÌÑ;

Â) B^′ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓËÒÅÝÅÎÎÙÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅÍ K É G (ËÁË Œ ÚÁÄÁÞÅ 1); Œ) ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍ Br_K(L) → H^2(G, K^∗) ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÉÎSSÅË- ÔÉŒÅÎ.

8. ðÕÓÔØ L ⊂ K^′ ⊂ K | ÐÒÏÍÅÖÕÔÏÞÎÏÅ ÐÏÌÅ Ó ÇÒÕÐÐÏÊ çÁÌÕÁ G^′ (ÆÁËÔÏÒÇÒÕÐÐÏÊ G). éÍÅÅÔÓÑ ÏÞÅŒÉÄÎÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ Br_K0 (L) ⊂Br_K(L). äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ÜÔÏ ŒÌÏÖÅÎÉÅ ÏÐÉÓÙŒÁÅÔÓÑ ËÁË ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ H^2(G^′, K^{′∗}) → H^2(G, K^{′∗}) → H^2(G, K^∗).

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ËÏÎÅÞÎÙÅ ÔÅÌÁ ËÏÍÍÕÔÁÔÉŒÎÙ.