õÐÒÁÖÎÅÎÉÑ ÐÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë îÏŒÏÍÕ çÏÄÕ

1. ðÕÓÔØ p | ÐÒÏÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, G | p-ÇÒÕÐÐÁ (Ô.Å. ÐÏÒÑÄËÁ p^n), É A | G-ÍÏÄÕÌØ ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ pA = 0, Ô.Å. F_p[G]-ÍÏÄÕÌØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀ- ÝÉÅ ÔÒÉ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

Á) A = 0; Â) H^0(G, A) = 0; Œ) H_0(G, A) = 0.

œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÅÓÌÉ A | ÐÒÏÓÔÏÊ F_p[G]-ÍÏÄÕÌØ, ÔÏ A = F_p c ÔÒÉŒÉ- ÁÌØÎÙÍ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ G.

2. ðÕÓÔØ G | p-ÇÒÕÐÐÁ, É A | ËÏÎÅÞÎÙÊ Z[G]-ÍÏÄÕÌØ. ðÕÓÔØ A = A_{(p)} ⊕ A_p | ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ A (ËÁË ÁÂÅÌÅŒÏÊ ÇÒÕÐÐÙ) Œ ÐÒÑÍÕÀ ÓÕÍÍÕ p- ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ É ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÏÊ Ó p ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) A_{(p)} ⊂ A ÑŒÌÑÅÔÓÑ Z[G]-ÐÏÄÍÏÄÕÌÅÍ;

Â) åÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ^H^ffl(G, A_{(p)}) → ^H^ffl(G, A) | ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ;

Œ) åÓÌÉ ^H^n(G, F_p) = 0, ÔÏ ^H^q (G, A) = 0 ÄÌÑ q ≥ n.

3. ðÕÓÔØ Œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 1 ÄÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÏ H_1(G, A) = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ A | ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ F_p[G]-ÍÏÄÕÌØ.

4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÕÓÌÏŒÉÑÈ ÚÁÄÁÞÉ 1 ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÜËŒÉ- ŒÁÌÅÎÔÎÙ:

Á) A | ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ F_p[G]-ÍÏÄÕÌØ; Â) A | ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÍÏÄÕÌØ; Œ) ^H^ffl(H, A) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐ H ⊂ G; Ç) ^H^q (G, A) = 0 ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÃÅÌÏÇÏ q.

5. ðÕÓÔØ G | p-ÇÒÕÐÐÁ, É A | G-ÍÏÄÕÌØ ÂÅÚ p-ËÒÕÞÅÎÉÑ (Ô.Å. ÕÍÎÏ- ÖÅÎÉÅ ÎÁ p ÉÎSSÅËÔÉŒÎÏ Œ A). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

a) ^H^ffl(H, A) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐ H ⊂ G; Â) ^H^q (G, A) = 0 = ^H^{q+1}(G, A) ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÃÅÌÏÇÏ q; Œ) A/pA | ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ F_p[G]-ÍÏÄÕÌØ.

6. ðÕÓÔØ A | Z[G]-ÍÏÄÕÌØ, ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ ÎÁÄ Z É ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÝÉÊ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÍ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ. ðÕÓÔØ B | Z[G]-ÍÏÄÕÌØ ÂÅÚ ËÒÕÞÅÎÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ G-ÍÏÄÕÌØ M =HomZ(A, B) ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅ- ÓËÉ ÔÒÉŒÉÁÌÅÎ, Ô.Å. ^H^ffl(H, M) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÏÄÇÒÕÐÐ H ⊂ G.

7. ðÕÓÔØ A | Z[G]-ÍÏÄÕÌØ, ÓŒÏÂÏÄÎÙÊ ÎÁÄ Z, a G_p ⊂ G | ÓÉÌÏŒÓËÁÑ p-ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

Á) A | ÐÒÏÅËÔÉŒÎÙÊ Z[G]-ÍÏÄÕÌØ;

Â) äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ p ÍÏÄÕÌØ A ÎÁÄ G_p ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÍ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ÚÁÄÁÞÉ 5.

õËÁÚÁÎÉÅ: ÎÁÄÏ ÉÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØ ÚÁÄÁÞÕ 11 ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÇÏ ÌÉÓÔÏÞËÁ ÐÒÏ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ôÜÊÔÁ.

8. äÏËÁÖÉÔÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÓŒÏÊÓÔŒ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ G-ÍÏÄÕÌÑ A:

a) A ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÔÒÉŒÉÁÌÅÎ, Ô.Å. ^H^ffl(H, A) = 0 ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÐÏÄ- ÇÒÕÐÐ H ⊂ G;

Â) äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÐÒÏÓÔÏÇÏ ÞÉÓÌÁ p ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÃÅÌÏÅ q ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ ^H q(G_p, A) = 0 = ^H q+1(G_p, A);

Œ) åÓÔØ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÁÑ Z[G]-ÒÅÚÏÌØŒÅÎÔÁ 0 → P_1 → P_0 → A → 0. 9. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ôÜÊÔÁ ^H^ffl(˚_3, Z) ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ˚_3.