õÐÒÁÖÎÅÎÉÑ ÐÏ ÇÏÍÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 18 ÏËÔÑÂÒÑ

1. ðÕÓÔØ g | ÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ ìÉ Ó ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÏÊ ëÁÒÔÁÎÁ h É ÓÉÓÔÅ- ÍÏÊ ËÏÒÎÅÊ R ⊂ h^∨ É ÐÒÏÓÔÙÈ ËÏÒÎÅÊ I ⊂ R^+. ðÕÓÔØ n = dim h = ♯I, É c ∈ W | ÜÌÅÍÅÎÔ ëÏËÓÅÔÅÒÁ Œ ÇÒÕÐÐÅ œÅÊÌÑ | ÉÍÅÅÔ ÐÏÒÑÄÏË h (ÞÉÓÌÏ ëÏËÓÅÔÅÒÁ).

a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ dim g = (h + 1)n; Â) œÙÞÉÓÌÉÔÅ h ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ äÙÎËÉÎÁ;

Œ) ðÕÓÔØ γ ∈ R^+ | ÓÔÁÒÛÉÊ ËÏÒÅÎØ, É γ = P_{i∈I} c_iα_i | ÅÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅ- ÎÉÅ Œ ÂÁÚÉÓÅ ÐÒÏÓÔÙÈ ËÏÒÎÅÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ h = 1 + P_{i∈I} c_i.

2. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÄÌÉÎÁ l(w), w ∈ W , | ÜÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÁÑ ÄÌÉÎÁ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ w Œ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÙÈ ÏÔÒÁÖÅÎÉÊ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) l(w) = ♯(R^− ∩ wR^+);

Â) CÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ w_0 ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÊ ÄÌÉÎÙ, l(w_0) = ♯(R^+); ÏÎ ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ŒÓÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ Œ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÅ.

Œ) ðÅÒÅÞÉÓÌÉÔÅ ŒÓÅ ÄÉÁÇÒÁÍÍÙ äÙÎËÉÎÁ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ w_0 = −1 (ËÁË ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÏÐÅÒÁÔÏÒ Œ h^∨);

Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ w_0 = −1, ÔÏ w_0 = c^h2 ;

Ä) ðÕÓÔØ ♯(R^+) = ν, É w_0 = s_{i1} · · · s_{iν} | ËÁËÏÅ-ÎÉÂÕÄØ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÅ. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (α^1, . . ., α^ν ), α^k = s_{i1} s_{i2} · · · s_{ik}�_1 (α_{ik} ), ÓÏÄÅÒÖÉÔ ŒÓÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÎÉ ÒÏŒÎÏ ÐÏ ÏÄÎÏÍÕ ÒÁÚÕ.

3. ðÕÓÔØ ` | ËÏÌÞÁÎ ÔÉÐÁ A, D, E. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁÊÄÅÔÓÑ +-ÄÏÐÕÓÔÉÍÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÅÒÛÉÎ (i_ν , . . ., i_1) ÔÁËÁÑ, ÞÔÏ w_0 = s_{i1} · · · s_{iν} . úÎÁ- ÞÉÔ, ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ (M^1, . . ., M^ν), M^k = R^+_{i1} ∘ R^+_{i2} ∘ . . . ∘ R^+_{ik}�_1 (M_{ik} ) ÓÏÄÅÒÖÉÔ ŒÓÅ ÎÅÒÁÚÌÏÖÉÍÙÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ` ÒÏŒÎÏ ÐÏ ÏÄÎÏÍÕ ÒÁÚÕ.

4. ðÕÓÔØ 1 ≤ k < l ≤ ν. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) Hom(M^l, M^k) = 0;

Â) œÓÑËÁÑ ÔÏÞÎÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ŒÉÄÁ 0 → M^l → M → M^k → 0 ÒÁÓÝÅÐÌÑÅÔÓÑ, ÔÏ ÅÓÔØ M = M^l⊕M^k . éÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, Ext^1(M^k, M^l) = 0.

5. ðÕÓÔØ R^∨ ⊂ h | ÄÕÁÌØÎÁÑ ÓÉÓÔÅÍÁ ËÏÒÎÅÊ, É γ^∨ ∈ R^∨ | ËÏ- ËÏÒÅÎØ, ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÊ ÓÔÁÒÛÅÍÕ ËÏÒÎÀ. ðÕÓÔØ Kill(·, ·) | ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÉÅ ÆÏÒÍÙ ëÉÌÌÉÎÇÁ ÎÁ h. äÕÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ëÏËÓÅÔÅÒÁ h^∨ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÔÁË: Kill(γ^∨, γ^∨) = 4h^∨. ðÕÓÔØ β^∨ ∈ R^∨ | ÓÔÁÒÛÉÊ ËÏËÏÒÅÎØ, a β ∈ R | ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÙÊ ËÏÒÅÎØ, β = P_{i∈I} b_iα_i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ h^∨ = 1 + P_{i∈I} b_i. œÙÞÉÓÌÉÔÅ h^∨ ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÉÁÇÒÁÍÍ äÙÎËÉÎÁ. œ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, h^∨ ≤ h, É ÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÄÏÓÔÉÇÁÅÔÓÑ ÔÏÌØËÏ ÄÌÑ ÔÉÐÏŒ A, D, E, ËÏÇÄÁ β = γ.