ðÒÉÈÏÄÑ ÎÁ ÜËÚÁÍÅÎ, ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÉÍÅÔØ ÐÉÓØÍÅÎÎÙÅ ÒÅÛÅÎÉÑ ÔÒÅÈ ÚÁÄÁÞ (ÐÏ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ËÁÖÄÏÊ ÇÒÕÐÐÙ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÎÏÊ ÒÉÍÓËÉÍÉ ÃÉÆÒÁÍÉ I, II, III). îÁ ÜËÚÁÍÅÎÅ ÂÕÄÕÔ ÄÁÎÙ ÅÝÅ ÚÁÄÁÞÉ ÉÚ ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÎÏÇÏ ÓÐÉÓËÁ (ŒÏÚÍÏÖÎÏ ÞÕÔØ-ÞÕÔØ ÒÁÓÛÉÒÅÎÎÏÇÏ).

úÁÄÁÞÉ

Ë ÜËÚÁÍÅÎÕ ÐÏ ËÕÒÓÕ "çÅÏÍÅÔÒÉÑ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ" ÌÅËÔÏÒ ó. ë. ìÁÎÄÏ

8/ix/99. 15/ix/99.

úÁÄÁÞÁ 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÅÊÓÔŒÉÅ ÇÒÕÐÐÙ S_{μ+1} ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ∑ ξ_i = 0 ÐÅÒÅÓÔÁÎÏŒËÁÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÐÏÒÏÖÄÅÎÏ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑÍÉ.

úÁÄÁÞÁ 2. (I) óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ ìÑÛËÏ{ìÏÊÅÎÇÉ ÄÌÑ Á) ÄŒÕÈ Â) ÔÒÅÈ ÐÏÌÀÓÏŒ ÎÁ ÓÆÅÒÅ. 22/ix/99.

úÁÄÁÞÁ 3. (I) îÁÊÄÉÔÅ ÑËÏÂÉÁÎ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ LL: P → D É ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎ ÎÅ ÏÂÒÁÝÁ- ÅÔÓÑ Œ ÎÕÌØ ŒÎÅ ˚_H .

úÁÄÁÞÁ 4. (I) ëÒÁÔÎÏÓÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ìì ÄÌÑ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÓÔÅÐÅÎÉ μ + 1 ÒÅÛÁÅÔ ÚÁÄÁÞÕ ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÉÑ ÄÅÒÅŒØÅŒ Ó μ ÐÏÍÅÞÅÎÎÙÍÉ ÒÅÂÒÁÍÉ. ëÁË ÐÅÒÅÊÔÉ ÏÔ ÄÅÒÅŒØÅŒ Ó ÐÏÍÅÞÅÎ- ÎÙÍÉ ÒÅÂÒÁÍÉ Ë ÄÅÒÅŒØÑÍ Ó ÐÏÍÅÞÅÎÎÙÍÉ ŒÅÒÛÉÎÁÍÉ É ŒÙŒÅÓÔÉ ÏÔÓÀÄÁ ÔÅÏÒÅÍÕ ëÜÌÉ? 29/ix/99.

úÁÄÁÞÁ 5. (I) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ LL(Q(X)/R(X)) = discr_x(Q(x) − tR(x)). úÁÄÁÞÁ 6. (I) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÁÒÛÉÊ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ { ÏÂÒÁÚÁ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ {x^k + a_1x^k�^1 + . . . + a_k�_1x + c + bx�^1} ÐÒÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ ìì { ËÏÎÓÔÁÎÔÁ. úÁÄÁÞÁ 7. (I) îÁÊÔÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ìì ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ {x + c +

b_1x�^1 + b_2x�^2} É ÐÒÏŒÅÒÉÔØ, ÞÔÏ ÓÔÁÒÛÉÊ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÁ-ÏÂÒÁÚÁ ÎÅ ËÏÎÓÔÁÎÔÁ.

13/x/99. 20/x/99.

úÁÄÁÞÁ 8. (II) ïÐÉÛÉÔÅ Á) M_{0,5}; Â) M_{1,1}. (ïÐÉÓÁÎÉÅ ÄÏÌÖÎÏ ÂÙÔØ ÐÒÉÇÏÄÎÏ ÄÌÑ ÒÁÂÏÔÙ Ó ÕËÁÚÁÎÎÙÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ, ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ÄÌÑ ŒÙÞÉÓÌÅÎÉÑ ÅÇÏ (ËÏ)ÇÏÍÏÌÏÇÉÊ.) úÁÄÁÞÁ 9. (II) ðÅÒÅÞÉÓÌÉÔÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ËÏÍÂÉÎÁÔÏÒÎÙÅ ÔÉÐÙ ËÒÉŒÙÈ ÉÚ Á) M_{0,5}; Â) M_{1,3}; Œ) M_{2,2}.

úÁÄÁÞÁ 10. (II) ðÕÓÔØ n = 0, g ≥ 2, ÓÔÁÂÉÌØÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÉÍÅÅÔ 3g − 3 ÕÚÌÁ. ôÏÇÄÁ ŒÓÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ ËÒÉŒÏÊ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙ É ÉÍÅÀÔ 3 ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ Ó ÄÒÕÇÉÍÉ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁÍÉ. úÁÄÁÞÁ 11. (II) œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÓÔÁÂÉÌØÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÒÏÄÁ g ÉÍÅÅÔ ÎÅ ÂÏÌÅÅ ÞÅÍ 84(g − 1) ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏŒ?

úÁÄÁÞÁ 12. (II) îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ (ÇÌÁÄËÉÈ ÉÌÉ ÓÔÁÂÉÌØÎÙÈ) ËÒÉŒÙÈ ÒÏÄÁ g. 27/x/99.

úÁÄÁÞÁ 13. (II) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÎÁ ÓÔÁÂÉÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÒÏÄÁ g ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÔÁËÉÈ ÍÅ- ÒÏÍÏÒÆÎÙÈ 1-ÆÏÒÍ, ÞÔÏ Œ ÄŒÏÊÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ ÏÎÉ ÉÍÅÀÔ ÐÏÌÀÓ ÎÅ ŒÙÛÅ ÐÅÒŒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ É ÓÕÍÍÁ ŒÙÞÅÔÏŒ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÁËÏÊ ÔÏÞËÅ ÒÁŒÎÁ ÎÕÌÀ, Á ÄÒÕÇÉÅ ÐÏÌÀÓÁ ÏÔÓÕÔÓÔŒÕÀÔ, g-ÍÅÒÎÏ. úÁÄÁÞÁ 14. (II) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÕÀ ËÒÉŒÕÀ ÓÏ ÓËÌÅÅÎÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ p É q. ë ËÁËÏÊ ÓÔÁÂÉÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ ÔÁËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÐÒÉ p → q?

úÁÄÁÞÁ 15. (II) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÐÌÏÓËÉÈ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ y^2 = x^3 − tx, ÚÁŒÉÓÑÝÅÅ ÏÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ t. ë ËÁËÏÊ ÓÔÁÂÉÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÒÅÍÑÔÓÑ ËÒÉŒÙÅ ÜÔÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÐÒÉ t → 0?

úÁÄÁÞÁ 16. (II) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ËÒÉŒÙÈ xy(x+y−t) = 0, ÚÁŒÉÓÑÝÅÅ ÏÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ t. þÅÍÕ ÒÁŒÅÎ ÒÏÄ ËÒÉŒÙÈ ÜÔÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ? ë ËÁËÏÊ ÓÔÁÂÉÌØÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÔÒÅÍÑÔÓÑ ËÒÉŒÙÅ ÜÔÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÐÒÉ t → 0? 3/xi/99.

úÁÄÁÞÁ 17. (II) äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ ÄÌÑ ÉÎÄÅËÓÏŒ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÎÁ ËÒÉŒÙÈ ÒÏÄÁ 1: ∫ M1;n^{1 − λ1}

(1 − k_1ψ_1) . . . (1 − k_nψ_n) = 1 24 (e^n_1 − n∑ i=2 e_ie^n�^i_1 − e^n�^1_1 ),

ÇÄÅ λ_1 | 1-Ê ËÌÁÓÓ þÅÒÎÁ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ 1-ÆÏÒÍ; ψ_i, i = 1, . . . , n | 1-Ê ËÌÁÓÓ þÅÒÎÁ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ËÏËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ Œ i-ÏÊ ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ ËÒÉŒÏÊ; e_i, i = 1, . . . , n | iÁÑ ÜÌÅÍÅÎÔÁÒÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÏÔ k_1, . . . , k_n. úÁÄÁÞÁ 18. (II) äÏËÁÖÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ < τ_{m1} . . . τ_{mn} >_0=^{(n}�^{3)!}_{m1!...mn!} . 10/xi/99. 17/xi/99.

úÁÄÁÞÁ 19. (I) ðÏÄÓÞÉÔÁÊÔÅ ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ LL ÎÁ ËÁÕÓÔÉËÅ É ÓÔÒÁÔÅ íÁËÓŒÅÌÌÁ ÄÌÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÕÎËÃÉÊ ÎÁ ÓÆÅÒÅ Ó ÄŒÕÍÑ ÐÏÌÀÓÁÍÉ. 24/xi/99.

úÁÄÁÞÁ 20. (III) ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ÆÒÏÂÅÎÉÕÓÏŒÏ ÕÍÎÏÖÅÎÉÅ Œ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÍ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÉ Ë ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÕ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÏÐÅÒÅÄÅÌÅÎÏ ËÏÒÒÅËÔÎÏ, É ÄÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó ÕÍÎÏÖÅÎÉÅÍ Œ (ÍÕÌØÔÉ)ÌÏËÁÌØÎÏÍ ËÏÌØÃÅ.

1/xii/99.

8/xii/99.

úÁÄÁÞÁ 21. (III) õËÁÖÉÔÅ ÎÁËÒÙÔÉÑ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ çÕÒŒÉÃÁ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÍÉ ŒÅÒÓÁÌØÎÙÍÉ ÄÅÆÏÒÍÁÃÉÑÍÉ ÏÓÏÂÅÎÎÏÓÔÅÊ E_6, E_7, E_8 É ŒŒÅÄÉÔÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ÆÒÏÂÅÎÉÕÓÏŒÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁ- ÚÉÊ ÎÁ ÜÔÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ ŒÅÒÓÁÌØÎÙÈ ÄÅÆÏÒÍÁÃÉÊ.