1. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÂÕËÅÔÁ ÓŒÑÚÎÙÈ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ X ∨ Y → RP^3 ÐÒÏÄÏÌÖÁÅÔÓÑ ÄÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒ- ÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÉÈ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ X × Y → RP^3 ? (âÕËÅÔ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏ ÏÔÏÖÄÅÓÔŒÌÑÅÔÓÑ Ó ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÐÒÑÍÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ, ÉÍÅÎÎÏ, Ó ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒ X×(ÏÔÍÅÞÅÎÎÁÑ ÔÏÞËÁ Œ Y ) É Y ×(ÏÔÍÅÞÅÎÎÁÑ ÔÏÞËÁ Œ X).)

2. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÒÉ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ ÎÁÄ S^2 ÓÏ ÓÌÏÅÍ S^1: ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏÅ, ÒÁÓ- ÓÌÏÅÎÉÅ èÏÐÆÁ, É ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ŒÅËÔÏÒÏŒ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÄÌÉÎÙ Œ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÍ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÉ. åÓÔØ ÌÉ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÅ ?

3. íÏÖÅÔ ÌÉ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅ RP^n → RP^{n+1} (ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ŒÌÏÖÅÎÉÅÍ R^{n+1} → R^{n+2}) ÐÒÉ ËÁËÏÍ-ÔÏ n ÂÙÔØ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÏÊ ÜËŒÉŒÁ- ÌÅÎÔÎÏÓÔØÀ?

4. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ ÎÁÄ S^2 ÓÏ ÓÌÏÅÍ S^1 ∨ S^1 ? á ÎÁÄ S^1?

5. ðÕÓÔØ X, Y | ÓŒÑÚÎÙÅ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ. œÙÞÉÓÌÉÔØ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÉÈ ÄÖÏÊÎÁ, ÚÎÁÑ π_1(X) É π_1(Y ).

6. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÏÎÆÉÇÕÒÁÃÉÏÎÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ B(S^1, 3), ÔÏÞËÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÅ ÎÁÂÏÒÙ ÉÚ ÔÒÅÈ ÐÏÐÁÒÎÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏÞÅË ÎÁ S^1. óËÏÌØËÏ ÎÁÄ ÎÉÍ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ÎÁËÒÙÔÉÊ ?