œÙÓÛÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ îíõ 6 ÏËÔÑÂÒÑ 2002

ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ŒÓÔÕÐÉÔÅÌØÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ Œ ÁÓÐÉÒÁÎÔÕÒÕ^1

úÁÄÁÞÁ 1. ïÓÔÁÀÔÓÑ ÌÉ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒËÏÇÏ Œ ÓÉÌÅ ÔÅÏÒÅÍÙ Ï ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ŒÙÓÏÔ É ÐÅ- ÒÅÓÅÞÅÎÉÉ ÍÅÄÉÁÎ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ?

úÁÄÁÞÁ 2. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÎ ÕÇÏÌ ŒÅÌÉÞÉÎÏÊ 2ßp=q (p; q ∈ N ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙ). ðÒÉ ËÁËÉÈ p É q ÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ÃÉÒËÕÌÅÍ É ÌÉÎÅÊËÏÊ ÒÁÚÂÉÔØ ÎÁ 3 ÒÁŒÎÙÅ ÞÁÓÔÉ?

úÁÄÁÞÁ 3. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁÒÉÓÏŒÁÎÙ 3 ÔÏÞËÉ a, b, c ÅÝč 2 ÔÏÞËÉ p_1 É p_2, ÎÅ ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÐÒÑÍÙÈ (ab), (bc) É (ca). ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ ‘_1 ÐÒÏÅËÔÉŒÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ, ÔÏÞËÁÍÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÌÕÖÁÔ ŒÓÅŒÏÚ- ÍÏÖÎÙÅ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ p_1, ÞÅÒÅÚ ‘_2 | ÐÒÏÅËÔÉŒÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ, ÔÏÞËÉ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÕÔØ ÐÒÑÍÙÅ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÅ ÞÅÒÅÚ p_2, É ÞÅÒÅÚ fl : ‘_1^∼ ‘_2 | ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÊ ÉÚÏÍÏÒ- ÆÉÚÍ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÉÊ (p_1a); (p_1b); (p_1c) ∈ ‘_1, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ, Œ (p_2a); (p_2b); (p_2c) ∈ ‘_2. ïÐÉÛÉÔÅ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ x ∩ fl(x) ŒÓÅÈ ÐÁÒ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ x ∈ ‘_1 É fl(x) ∈ ‘_2.

úÁÄÁÞÁ 4. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÚÁÍËÎÕÔÙÅ ÏÒÂÉÔÙ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÇÒÕÐÐÙ SL_2(C ) ÎÁ ÐÒÏÅË- ÔÉŒÉÚÁÃÉÉ Åč (n + 1){ÍÅÒÎÏÇÏ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ.

úÁÄÁÞÁ 5. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ËÏÌØÃÏ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ H^∗(X; Z) ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X ⊂ C^3 , ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÕÒÁŒÎÅ- ÎÉÅÍ z^2_1 + z^2 + z^2_3 = 0.

úÁÄÁÞÁ 6. ëÏÎÅÞÎÏ ÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÏÄÐÏÌÅÊ Œ C , ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÐÏÌÀ R?

úÁÄÁÞÁ 7. îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ ÒÅÛÅÎÉÑ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ -x = # _x^2 +x Ó ÎÁÞÁÌØ- ÎÙÍ ÕÓÌÏŒÉÅÍ x(0) = 1, _x(0) = 0 ÐÏ ÐÁÒÁÍÅÔÒÕ # ÐÒÉ # = 0.

úÁÄÁÞÁ 8. óËÏÌØËÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÓÆÅÒÙ Ó ÄŒÕÍÑ ÒÕÞËÁÍÉ Œ RP^3 ?

úÁÄÁÞÁ 9. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ŒÁÒÉÁÃÉÏÎÎÕÀ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ ÆÕÎËÃÉÏÎÁÌÁ f −→ ∫ B (df) ∧ (∗ df) ÎÁ ÐÒÏ-

ÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ ÇÌÁÄËÉÈ ÆÕÎËÃÉÊ, ÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÈ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÛÁÒÁ B ⊂ R^n (ÏÐÅÒÁÔÏÒ èÏÄÖÁ ∗ : ~^kT^∗R^n ~^{n−k}T^∗R^n ÓÔÒÏÉÔÓÑ ÐÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÅŒËÌÉÄÏ- ŒÏÊ ÍÅÔÒÉËÅ ÎÁ R^n ).

úÁÄÁÞÁ 10. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÒÑÄ ∑ k⩾1 a_k ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÄÌÑ ÐÏÞÔÉ ŒÓÅÈ (a_k) ∈ R^∞ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÏ-

ÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÇÁÕÓÓÏŒÙÈ ÍÅÒ d¯ = ∏ 1 √ 2ß e^{−x2=2} dx ? îÁÊÄÉÔÅ ¯ {(a_k) | ∑ a^2_k ¡ ∞}. (ÎÁÐÏÍÎÉÍ,

ÞÔÏ ÂÁÚÉÓ ÉÚÍÅÒÉÍÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ ÍÅÒÙ ¯ ÓÏÓÔÁŒÌÑÀÔ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÙÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ X = ∏ X_k, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ÔÏÌØËÏ ËÏÎÅÞÎÏÅ ÞÉÓÌÏ X_k ÏÔÌÉÞÎÏ ÏÔ R É ÉÚÍÅÒÉÍÏ, É ÍÅÒÁ ÔÁËÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ ÒÁŒÎÁ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÀ ÍÅÒ ÓÏÍÎÏÖÉÔÅÌÅÊ.)

1ðÒÉÍÅÞÁÎÉÑ. ðÒÏÄÏÌÖÉÔÅÌØÎÏÓÔØ ÒÁÂÏÔÙ | 5 ÁÓÔÒÏÎÏÍÉÞÅÓËÉÈ ÞÁÓÏŒ. úÁÄÁÞÉ ÍÏÖÎÏ ÒÅÛÁÔØ Œ ÌÀÂÏÍ ÐÏ- ÒÑÄËÅ. òÅÛÅÎÉÑ ÄÏÌÖÎÙ ÂÙÔØ ÑÓÎÏ ÚÁÐÉÓÁÎÙ. ðÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ËÁÖÄÏÊ ÚÁÄÁÞÉ ÏÃÅÎÉŒÁÅÔÓÑ Œ 10 ÂÁÌÌÏŒ. îÅ ÚÁÂÕÄØÔÅ ÒÁÚÂÏÒÞÉŒÏ ÐÏÄÐÉÓÁÔØ É ÓÄÁÔØ œÁÛÕ ÒÁÂÏÔÕ, Á ÔÁËÖÅ ÚÁÐÏÌÎÉÔØ ĂáÎËÅÔÕ ÐÏÓÔÕÐÁÀÝÅÇÏ Œ ÁÓÐÉÒÁÎÔÕÒÕĄ É ÓÄÁÔØ Åč ŒÍÅÓÔÅ Ó ÒÁÂÏÔÏÊ.