îÅÚÁŒÉÓÉÍÙÊ ÍÏÓËÏŒÓËÉÊ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ œÓÔÕÐÉÔÅÌØÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ Œ ÁÓÐÉÒÁÎÔÕÒÕ

œÒÅÍÑ ÎÁ ÒÁÂÏÔÕ | 4 ÞÁÓÁ; ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÅÛÁÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ.

1. óËÏÌØËÏ ÓÉÌÏŒÓËÉÈ p-ÐÏÄÇÒÕÐÐ ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÇÒÕÐÐÅ Gl_n(F_p ) (p | ÐÒÏ- ÓÔÏÅ ÞÉÓÌÏ, F_p | ÐÏÌÅ ÉÚ p ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ)?

2. óÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÌÉ ÔÁËÉÅ ÇÌÁÄËÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ f_1; f_2; f_3 : R^5 → R, ÞÔÏ ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÏ X = {x ∈ R^5 | f_1(x) = f_2(x) = f_3(x) = 0}

ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÎÏ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÉÞÅÍ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ x ∈ X ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÊ f_1, f_2 É f_3 ÌÉÎÅÊÎÏ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ?

3. ðÕÓÔØ X | ÓÆÅÒÁ Ó ÔÒÅÍÑ ÒÕÞËÁÍÉ É Y = (R=Z)^6 | ÛÅÓÔÉÍÅÒÎÙÊ ÔÏÒ. íÏÖÎÏ ÌÉ ŒÌÏÖÉÔØ X Œ Y ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÜÔÏ ŒÌÏÖÅÎÉÅ ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÌÏ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ ÇÒÕÐÐ H_1(X; Z) É H_1(Y; Z)?

4. îÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ X ŒÙÂÒÁÎÏ k ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÔÏ- ÞÅË p_1; : : : ; p_k ; ÄÁÎÏ k ÞÉÓÅÌ m_1; : : : ; m_k ∈ Z. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ X ÓÕÝÅ- ÓÔŒÕÅÔ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ f, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ord_{pi} (f) = m_i ÐÒÉ ŒÓÅÈ i ∈ [1; k] (ÎÁ ÎÕÌÉ É ÐÏÌÀÓÙ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÔÏÞËÁÈ ÎÉËÁËÉÈ ÕÓÌÏŒÉÊ ÎÅ ÎÁËÌÁÄÙŒÁÅÔÓÑ).

5. íÏÖÎÏ ÌÉ ÒÁÓÐÏÌÏÖÉÔØ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ É ÐÁÒÁÂÏÌÕ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÞÔÏÂÙ ÉÈ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÓÏÓÔÏÑÌÏ ÒÏŒÎÏ ÉÚ ÄŒÕÈ ÔÏÞÅË, Œ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ËÁÓÁÌÁÓØ ÂÙ ÐÁÒÁÂÏÌÙ, Á Œ ÄÒÕÇÏÊ | ÎÅÔ?

6. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ X ÆÁËÔÏÒ ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÇÏ ÔÏÒÁ

T = {(z_1; z_2; z_3) ∈ C^3 | |z_1| = |z_2| = |z_3| = 1}

ÐÏ ÉÎŒÏÌÀÃÉÉ œ, ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÅÊ ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ (z_1; z_2; z_3) → (−z_1; z_3; z_2). îÁÊ- ÄÉÔÅ ÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X Ó ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ Œ Z=2Z.

7. îÁ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÔÁËÉÅ ŒÙÐÕËÌÙÅ ÞÅÔÙÒÅÈ- ÕÇÏÌØÎÉËÉ A_1A_2A_3A_4 É B_1B_2B_3B_4, ÞÔÏ ∠A_i = ∠B_i ÄÌÑ ŒÓÅÈ i É ÓÕÝÅ- ÓÔŒÕÅÔ ËÏÎÆÏÒÍÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÅÒŒÏÇÏ ÞÅÔÙÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ ŒÔÏÒÏÊ, ÐÅÒÅŒÏÄÑÝÅÅ (ÐÒÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ ÇÒÁÎÉÃ) A_i Œ B_i. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÅÔÙ- ÒÅÈÕÇÏÌØÎÉËÉ ÐÏÄÏÂÎÙ.

8. äÌÑ ŒÓÑËÏÊ ÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÊ 2ß-ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÊ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÚÎÁÞÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Ó ÒÑÄÏÍ æÕÒØÅ ∑ n∈Za_ne^{in`} ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ 2ß- ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ Ó ÒÑÄÏÍ æÕÒØÅ ∑ n∈N a_ne^{in`}?