œÓÔÕÐÉÔÅÌØÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ Œ ÁÓÐÉÒÁÎÔÕÒÕ îíõ

22 ÏËÔÑÂÒÑ 1996 ÇÏÄÁ

1. îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÏ ÎÅÓËÏÌØËÏ ÐÏÐÁÒÎÏ ÎÅÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÈ ÐÒÑÍÙÈ. îÁÊÄÉÔÅ ÉÈ ÞÉÓÌÏ, ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÄŒÏÊÎÙÈ ÔÏÞÅË ÉÈ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÒÁŒÎÏ α_2, ÞÉÓÌÏ ÔÒÏÊÎÙÈ ÔÏÞÅË ÒÁŒÎÏ α_3, . . . , ÞÉÓÌÏ ÔÏÞÅË n-ËÒÁÔÎÏÇÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÒÁŒÎÏ α_n.

2. îÁÊÄÉÔÅ ÔÒÅÔÉÊ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ÞÌÅÎ ÁÓÉÍÐÔÏÔÉËÉ Œ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÉ y ËÁË ÆÕÎËÃÉÉ ÏÔ x Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÕÌÑ ÄÌÑ x É y, ÓŒÑÚÁÎÎÙÈ ÕÒÁŒÎÅ- ÎÉÅÍ x^5 + x^2y^2 = y^6.

3. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÃÅÌÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ f ÏÄÎÏÊ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ |f(z)| ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ |z|.

4. ðÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ ÌÉ Œ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÅ (Á) ÍÅÄÉÁÎÙ; (Â) ŒÙÓÏÔÙ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ?

5. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ Œ R^3, ÞÅÒÅÚ ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅÌØÚÑ ÐÒÏŒÅÓÔÉ ÄŒÕ- ÍÅÒÎÕÀ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ, ËÁÓÁÀÝÕÀÓÑ ÐÁÒÙ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ v_1 = (xy, z^2 − x^2, −yz), v_2 = (yz, x(z − y), −xy). 6. îÁÊÄÉÔÅ ÓÕÍÍÕ ÒÑÄÁ

∑1_{n=0(sin nx/n) ËÁË ÏÂÏÂÝÅÎÎÕÀ ÆÕÎË-}

ÃÉÀ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ.

7. ðÕÓÔØ p = p(x) | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÏÔ ÏÄÎÏÊ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÊ. îÁÊÄÉÔÅ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÉ ËÏÍÐÌÅËÓÁ ÄÅ òÁÍÁ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ 0-ÆÏÒÍÙ | ÜÔÏ ÆÕÎËÃÉÉ ÎÁ ÐÒÑÍÏÊ ŒÉÄÁ f(x)e^{p(x)} , Á 1-ÆÏÒÍÙ ÉÍÅÀÔ ŒÉÄ f(x)e^{p(x)} dx, f ∈ R[x].

8. çÌÁÄËÁÑ ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÇÉÐÅÒÜÌ- ÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ËÒÉŒÏÊ Œ C P^1 × C P^1 , ÚÁÄÁŒÁÅÍÏÊ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ y^2 = p(x), ÇÄÅ p | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ Ó ÒÁÚÌÉÞÎÙÍÉ ËÏÒÎÑÍÉ. ëÁËÏŒÁ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÇÉÐÅÒÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÈ ËÒÉŒÙÈ ÒÏ- ÄÁ g?

9. ðÕÓÔØ B_2 | ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÂÉÌÉÎÅÊÎÙÈ ÆÏÒÍ ÎÁ

C^2 . çÒÕÐÐÁ GL(2, C) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ B2 ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ: (Af)(x, y) =

= f(A�^1 x, A�^1y), ÇÄÅ A ∈ GL(2, C), f ∈ B_2. ïÐÉÛÉÔÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÙÅ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÜÔÏÇÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ.

10. íÁÔÒÉÃÁ ÒÁÚÍÅÒÏÍ n × n ŒÉÄÁ

0 0 0 . . . 0 a_0 1 0 0 . . . 0 a_1 0 1 0 . . . 0 a_2 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 0 0 0 . . . 1 a_n�_1

ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÃÉËÌÉÞÅÓËÉÍ ÂÌÏËÏÍ. ðÕÓÔØ ÍÁÔÒÉÃÁ C ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ C = ( A 0 0 B ) , ÇÄÅ ÍÁÔÒÉÃÙ A É B | ÃÉËÌÉÞÅÓËÉÅ ÂÌÏËÉ É ÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉÞÅÓËÉÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÙ ŒÚÁÉÍÎÏ ÐÒÏÓÔÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÍ ÂÁÚÉÓÅ ÍÁ- ÔÒÉÃÁ C ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÃÉËÌÉÞÅÓËÉÍ ÂÌÏËÏÍ.