œÓÔÕÐÉÔÅÌØÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ Œ ÁÓÐÉÒÁÎÔÕÒÕ îíõ

28 ÁÐÒÅÌÑ 1997 ÇÏÄÁ

1. ïÐÉÛÉÔÅ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÔÅÌÁ, ÐÏÌÕÞÁÅÍÏÇÏ ŒÒÁÝÅÎÉÅÍ ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÇÏ ËÕÂÁ ŒÏËÒÕÇ ÅÇÏ ÇÌÁŒÎÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ.

2. ðÕÓÔØ A | ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ËŒÁÄÒÁÔÎÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÕÓÌÏŒÉÑ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙ:

1) ÓÒÅÄÉ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÍÁÔÒÉÃÙ A ÎÅÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÈ;

2) ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÊ ÐÏÌÉÎÏÍ f Ó ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÍÉ ËÏ- ÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ f(A) = 0.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÏÒÑÄËÁ, ÂÏÌØÛÅÇÏ 2, ÉÍÅÅÔ ÎÅ- ÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÊ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ.

4. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÛÁÒÁ Œ Rn. 5. þÁÓÔÉÃÁ, ÂÌÕÖÄÁÀÝÁÑ ÐÏ ÃÅÌÙÍ ÔÏÞËÁÍ ÐÏÌÕÏÓÉ x ¿ 0, Ó ŒÅÒÏ- ÑÔÎÏÓÔØÀ a ÓÄŒÉÇÁÅÔÓÑ ÎÁ 1 ŒÐÒÁŒÏ, Ó ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔØÀ b | ÎÁ 1 ŒÌÅŒÏ, Œ ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÑÈ ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ (ÅÓÌÉ x = 0, ÔÏ ŒÍÅÓÔÏ ÓÄŒÉÇÁ ŒÌÅŒÏ ÞÁÓÔÉÃÁ ÏÓÔÁÅÔÓÑ ÎÁ ÍÅÓÔÅ). ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÕÓÔÁÎÏŒÉŒÛÅÅÓÑ ÒÁÓ- ÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ, Á ÔÁËÖÅ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ ŒÅÌÉ- ÞÉÎ x É x^2 ÞÅÒÅÚ ÂÏÌØÛÏÅ ŒÒÅÍÑ, ÅÓÌÉ ÉÚÎÁÞÁÌØÎÏ ÞÁÓÔÉÃÁ ÎÁÈÏÄÉÌÁÓØ Œ ÔÏÞËÅ 0.

6. ðÕÓÔØ C P^2 | ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÏ. ïÐÉÛÉÔÅ ÓÔÒÕËÔÕÒÕ ËÏÌØÃÁ ËÏÇÏÍÏÌÏÇÉÊ ÄÅ òÁÍÁ H^∗(C P^2).

7. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÇÒÁÆÉË ÆÕÎËÃÉÉ y(t), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ _y(t) = 1 + + sin^2 y(t), t ¿ 0 É y(0) = 0.

8. ðÕÓÔØ P → M | ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÊ ËÒÉŒÏÊ M , ÐÒÉÞÅÍ ËÒÉŒÁÑ P ÏÄÎÏÓŒÑÚÎÁ. þÔÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔ ÓÏÂÏÊ ËÒÉŒÁÑ P , ÅÓÌÉ ËÒÉŒÁÑ M ÅÓÔØ

• ÓÆÅÒÁ C P^1 ÂÅÚ ÔÒÅÈ ÔÏÞÅË;

• ÓÆÅÒÁ C P^1 ÂÅÚ ÞÅÔÙÒÅÈ ÔÏÞÅË?

ðÒÅÄSSÑŒÉÔÅ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÎÁËÒÙÔÉÑ.

9. îÁÊÄÉÔÅ min (∫_∞ −∞ x^2φ^2(x) dx ) · (∫_∞ −∞ (φ^′(x))^2 dx ) ,

ÇÄÅ ÍÉÎÉÍÕÍ ÂÅÒÅÔÓÑ ÐÏ ŒÓÅÍ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍ ÆÕÎËÃÉÑÍ φ(x), ÕÄÏŒÌÅ- ÔŒÏÒÑÀÝÉÍ ÓŒÏÊÓÔŒÕ ∫_∞ −∞ φ^2(x)dx = 1.

10. îÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ, ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ Ë ÅÄÉÎÉÞ- ÎÏÊ ÓÆÅÒÅ Œ R^3, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ ÏÐÅÒÁÃÉÑ J | ÐÏŒÏÒÏÔ ÎÁ 90^∘ (ÚÁÄÁŒÁ- ÅÍÁÑ ŒÅËÔÏÒÎÙÍ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅÍ Ó ÏÒÔÏÎÏÒÍÁÌØÎÙÍ ŒÅËÔÏÒÎÙÍ ÐÏ- ÌÅÍ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ ÎÁ ÓÆÅÒÅ ÍÏÖÎÏ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ v_1 + v_2, ÇÄÅ v_1 | ÇÒÁÄÉÅÎÔÎÏÅ ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÏÌÅ, Á v_2 ÅÓÔØ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÐÒÉÍÅÎÅ- ÎÉÑ ÏÐÅÒÁÃÉÉ J Ë ÇÒÁÄÉÅÎÔÎÏÍÕ ŒÅËÔÏÒÎÏÍÕ ÐÏÌÀ.