îÅÚÁŒÉÓÉÍÙÊ íÏÓËÏŒÓËÉÊ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ 10 ÍÁÑ 2000 Ç.

œ ÓËÏÂËÁÈ ÐÏÓÌÅ ÎÏÍÅÒÁ ÚÁÄÁÞÉ ÕËÁÚÁÎÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÏÞËÏŒ ÚÁ ÐÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁ- ÞÉ. ëÒÉÔÅÒÉÉ ÏÃÅÎÏË ÂÕÄÕÔ ŒÙÒÁÂÏÔÁÎÙ ÐÏÓÌÅ ÐÒÏŒÅÒËÉ, ÎÏ ÚÁÒÁÎÅÅ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÏÃÅÎËÁ \ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÉÔÅÌØÎÏ" ÂÕÄÅÔ ÓÔÏÉÔØ 6 30 ÏÞËÏŒ, Á ÏÃÅÎËÁ \ÏÔÌÉÞÎÏ" | 6 55 ÏÞËÏŒ.

1. (10) ðÕÓÔØ f(x, y, z) | ÆÕÎËÃÉÑ ÉÚ ËÌÁÓÓÁ C1, Á φ(t) = f(t, t^2, t^3). œÙÒÁÚÉÔÅ ÐÅÒŒÙÅ ÞÅÔÙÒÅ ÞÌÅÎÁ ÔÅÊÌÏÒÏŒÓËÏÇÏ ÒÁÚÌÏÖÅÎÉÑ φ(t) Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ 0 ÞÅÒÅÚ ÞÁÓÔÎÙÅ ÐÒÏÉÚ- ŒÏÄÎÙÅ f.

2. (10) ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÔÏÞËÁ (0; 0) ÌÏËÁÌØÎÙÍ ÜËÓÔÒÅÍÕÍÏÍ ÆÕÎËÃÉÉ 1 p_{(1 − x)2 + (1 − y)2} +^1p_{(1 + x)2 + (1 − y)2} +^1p_{(1 − x)2 + (1 + y)2} +^1p_{(1 + x)2 + (1 + y)2} ?

åÓÌÉ ÄÁ, ÔÏ ËÁËÉÍ?

3. (15) îÁÊÄÉÔÅ Z x2+2y2+3z261

(x^2 + y^2 + z^2) dx dy dz.

4. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ Œ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÔÏÞËÉ (1; 0) ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ x^2_1 − y^2_1 = x^3_2 − 3x_2y^2 + x_2 + 1 2x_1y_1 = 3x^2y_2 − y^3_2 + y_2 ÚÁÄÁÀÔ ÆÕÎËÃÉÀ f : (x_1, y_1) → (x_2, y_2), f(1; 0) = (0; 0). Á)(10) îÁÊÄÉÔÅ ÐÅÒŒÙÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÔÏÞËÅ (1; 0). Â)(15) îÁÊÄÉÔÅ ŒÔÏÒÙÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÔÏÞËÅ (1; 0).

5. (20) ðÕÓÔØ Mat_n(R) | ŒÅËÔÏÒÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ (n × n) -ÍÁÔÒÉÃ Ó ÄÅÊÓÔŒÉÔÅÌØÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ. ðÕÓÔØ O(n) ⊂ Mat_n(R) | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ (n × n)-ÍÁÔÒÉÃ, ÓÔÏÌÂÃÙ ËÏ- ÔÏÒÙÈ ÏÂÒÁÚÕÀÔ ÏÒÔÏÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÂÁÚÉÓ Œ R^n. òÁŒÎÏÓÉÌØÎÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ: O(n) | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÍÁÔÒÉÃ ÏÐÅÒÁÔÏÒÏŒ (ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ), ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ÓËÁÌÑÒÎÏÅ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÅ ( (x_1, . . . , x_n), (y_1, . . . , y_n) ) → x_1y_1 + · · · + x_ny_n.

ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ O(n) ÑŒÌÑÅÔÓÑ C1-ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ Mat_n(R) É ÎÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÒÁÚ- ÍÅÒÎÏÓÔØ.

6. ðÕÓÔØ S^2 ⊂ R^3 | ÓÆÅÒÁ ÅÄÉÎÉÞÎÏÇÏ ÒÁÄÉÕÓÁ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ. òÁÓÓÍÏ- ÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : S^2 → R^6, ÚÁÄÁÎÎÏÅ ÆÏÒÍÕÌÏÊ (x, y, z) → (x^2, y^2, z^2, xy, xz, yz). ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á)(10) ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÉÍÍÅÒÓÉÅÊ É ÞÔÏ Â)(20) f(S^2) | ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ Œ R^6, ÄÉÆÆÅÏÍÏÒÆÎÏÅ RP^2.