îÅÚÁŒÉÓÉÍÙÊ íÏÓËÏŒÓËÉÊ ÕÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ

íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1 ËÕÒÓ 16 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2000 Ç.

œ ÓËÏÂËÁÈ ÐÏÓÌÅ ÎÏÍÅÒÁ ÚÁÄÁÞÉ ÕËÁÚÁÎÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÏÞËÏŒ ÚÁ ÐÏÌÎÏÅ ÒÅÛÅÎÉÅ ÜÔÏÊ ÚÁÄÁ- ÞÉ. ëÒÉÔÅÒÉÉ ÏÃÅÎÏË ÂÕÄÕÔ ŒÙÒÁÂÏÔÁÎÙ ÐÏÓÌÅ ÐÒÏŒÅÒËÉ, ÎÏ ÚÁÒÁÎÅÅ ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÏÃÅÎËÁ \ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÉÔÅÌØÎÏ" ÂÕÄÅÔ ÓÔÏÉÔØ ⩽ 35 ÏÞËÏŒ, Á ÏÃÅÎËÁ \ÏÔÌÉÞÎÏ" | ⩽ 55 ÏÞËÏŒ.

1. (10) îÁÊÄÉÔÅ ŒÔÏÒÕÀ ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÕÀ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f : t → (t; t^2; : : : ; t^d).

2. (15) îÁÊÄÉÔÅ ∫

x^2 + y^2 ⩽ 1 u^2 + v^2 ⩽ 1

(x − u)^2 + (y − v)^2 dx dy du dv.

3. (20) ðÕÓÔØ M = {(x; y; z) | x^2 + y^2 − z^2 = 1}. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÌÏËÁÌØÎÙÅ ÜËÓÔÒÅÍÕÍÙ ÆÕÎËÃÉÉ f : M → R, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÐÒÁŒÉÌÏÍ f(x; y; z) = xy + yz + xz.

4. (15) f : R^n → R | ÇÌÁÄËÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ. ðÒÉ ËÁËÏÍ ÕÓÌÏŒÉÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ F : x → f(x)x ÉÍÅÅÔ ÐÏÌÎÙÊ ÒÁÎÇ?

5. (15) ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÇÌÁÄËÉÈ ÚÁÍËÎÕÔÙÈ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ Œ R^n ÇÌÁÄËÉÍ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ R^n?

6. (25) ðÕÓÔØ E | n-ÍÅÒÎÏÅ ÅŒËÌÉÄÏŒÏ ÐÒÏÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. ðÏÌÏÖÉÍ V = { (v_1; : : : ; v_k) ∈ E^k | (v_i; v_i) = 1 ∀i; (v_i; v_j ) = 0 ÐÒÉ i ≠ j } ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ V ÑŒÌÑÅÔÓÑ C^∞-ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ E^k = R^{nk} (ÕÔÏÞÎÉÔÅ ÒÁÚÍÅÒ- ÎÏÓÔØ).