íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ çåïíåôòéñ, 2 óåíåóôò óåíéîáò 8(9)

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÐÉÛÉÔÅ ÆÏÒÍÕÌÕ Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÌÑ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ŒÅÒÔÉËÁÌØ- ÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ ℜe(z) = c, ÄÌÑ ÏÔÒÁÖÅÎÉÑ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÏÊ | z |= 1.

úÁÄÁÞÁ 2. ëÁË ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÙ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ (ŒËÌÀÞÁÑ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ É ÂÅÓËÏÎÅÞÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÎÁ ÎÅÍ) ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ I ÒÏÄÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ.

õËÁÚÁÎÉÅ. œÓÅÇÏ ÞÅÔÙÒÅ ŒÁÒÉÁÎÔÁ: ÏÄÎÁ ÔÏÞËÁ ŒÎÅ ÁÂÓÏÌÀÔÁ (ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ), ÏÄÎÁ ÔÏÞËÁ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ (ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ), ÄŒÅ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ (ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ), ŒÓÅ ÔÏÞËÉ (ÔÏÖ- ÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ).

úÁÄÁÞÁ 3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÄŒÕÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÊ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÐÒÑÍÙÈ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÉÍ ÄŒÉ- ÖÅÎÉÅÍ, ÅÓÌÉ ÐÒÑÍÙÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ, ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÉÍ, ÅÓÌÉ ÏÎÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ, É ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÉÍ, ÅÓÌÉ ÐÒÑ- ÍÙÅ ÒÁÓÈÏÄÑÔÓÑ.

úÁÄÁÞÁ 4. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ II ÒÏÄÁ ÉÍÅÅÔ ÄŒÅ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ ÎÁ ÁÂÓÏÌÀÔÅ. œÓÅÇÄÁ ÌÉ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÁ ÐÒÑÍÁÑ, ÉÈ ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ?

úÁÄÁÞÁ 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

1. ÌÀÂÏÅ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ (Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ËÒÕÇÅ) ÅŒËÌÉÄÏŒÏÍÕ ÐÏŒÏÒÏÔÕ; 2. ÌÀÂÏÅ ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ (Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ) ÅŒËÌÉÄÏŒÏÍÕ ÓÄŒÉÇÕ (ŒÄÏÌØ ÇÒÁÎÉÃÙ);

3. ÌÀÂÏÅ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ (Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ) ÅŒËÌÉÄÏŒÏÍÕ ÒÁÓ- ÔÑÖÅÎÉÀ.

4. ÌÀÂÏÅ ÄŒÉÖÅÎÉÅ II ÒÏÄÁ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ (Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ) ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÀ z → cz.

úÁÄÁÞÁ 6. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÈ ŒÅÒÔÉËÁÌØÎÕÀ ÐÒÑ- ÍÕÀ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÕ ÎÏÌØ, ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÒÁÓÔÑÖÅÎÉÊ. ïÐÉÛÉÔÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ, ÓÏÈÒÁ- ÎÑÀÝÉÈ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ.

ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÍÏÖÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÍÏÄÅÌØ ðÕÁÎËÁÒÅ ÐÒÑÍÏÊ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ ËÁË ÌÕÞ x ∈ (0, ∞), ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÕÔØ ÒÁÓÔÑÖÅÎÉÑ x → cx.

úÁÄÁÞÁ 7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÑ d(x, y) = | ln(x/y)| ÎÁ ÌÕÞÅ ÏÂÌÁÄÁÅÔ ŒÓÅÍÉ ÓŒÏÊÓÔŒÁÍÉ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ (ÁË- ÓÉÏÍÁ ÉÚÍÅÒÅÎÉÑ É ÏÔËÌÁÄÙŒÁÎÉÑ ÏÔÒÅÚËÁ) É ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÁ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ. äÏËÁ- ÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÄŒÁ ÏÔÒÅÚËÁ ÉÍÅÀÔ ÏÄÉÎÁËÏŒÕÀ ÄÌÉÎÕ, ÔÏ ÏÎÉ ÓÏŒÍÅÝÁÀÔÓÑ ÁÆÆÉÎÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ.

úÁÄÁÞÁ 8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ x → ln x ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÉÚÏÍÅÔÒÉÀ ÐÒÑÍÏÊ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ É ÏÂÙÞÎÏÊ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÐÒÑÍÏÊ (ÉÚÏÍÅÔÒÉÑ | ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÅÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ). œÏ ÞÔÏ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ÁÆÆÉÎÎÙÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ?

ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ Œ ÍÏÄËÌÉ ðÕÁÎËÁÒe Œ ÐÏÌÕÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÔÁË. ðÕÓÔØ x, y ∈ C | ÔÏÞËÉ, l | ÐÒÑÍÁÑ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÁÑ ÞÅÒÅÚ ÎÉÈ, p_1, p_2 ∈ R⊂ C | ÔÏÞËÉ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÐÒÑÍÏÊ l Ó ÁÂÓÏÌÀÔÏÍ. ðÏÌÏÖÉÍ

d(x, y) = |ln ([p_1, x, p_2, y])| = | |ln ( y − p_1 y − p_2 / x − p_1 x − p_2 )| | . úÁÄÁÞÁ 9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÅ ÔÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÅÔ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÙÍ ÁËÓÉÏÍÁÍ É ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ. ëÁË ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ Œ ÍÏÄÅÌÉ ðÕÁÎËÁÒÅ Œ ËÒÕÇÅ?

úÁÄÁÞÁ 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÎÏÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÐÒÏÐÏÒÃÉÁÎÁÌØÎÏ ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÍÕ ŒÙÛÅ.

ðÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ x → x�^1x_{+1} ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÌÕÞ (0, ∞) Œ ÉÎÔÅÒŒÁÌ (−1, 1). ôÅÍ ÓÁÍÙÍ, ÐÏÌÕÞÁÅÍ ÍÏÄÅÌØ ÐÒÑÍÏÊ ìÏÂÁÞÅŒÓËÏÇÏ ÎÁ ÉÎÔÅÒŒÁÌÅ.

úÁÄÁÞÁ 11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÆÆÉÎÎÙÍÉ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑÍÉ Œ ÜÔÏÊ ÍÏÄÅÌÉ ÂÕÄÕÔ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÑ ŒÉÄÁ x → x + v xv + 1 , ÇÄÅ v ∈ (−1, 1). ëÁË ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ÔÁËÏÍ ŒÉÄÅ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÄŒÕÈ ÔÁËÉÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ?