œŒÅÄÅÎÉÅ Œ ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÕÀ ÔÅÏÒÉÀ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ

éŒÁÎ áÒÖÁÎÃÅŒ

ËÕÒÓ ÐÒÏŒÅÄÅÎ Œ ŒÅÓÅÎÎÅÍ ÓÅÍÅÓÔÒÅ 2000 ÇÏÄÁ

úÁÄÁÞÉ

1. ðÕÓÔØ G - ÒÅÄÕËÔÉŒÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, G : V - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, œÙ ÏÂÎÁÒÕÖÉÌÉ Œ V G-ÏÒÂÉÔÕ ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 1. ëÁË ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÕÓÔÒÏÅÎÁ ÁÌÇÅÂÒÁ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÏŒ k[V ]^G?

2. ðÕÓÔØ T - ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÊ ÔÏÒ, T : V - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ. œ ÔÅÒÍÉÎÁÈ ŒÅÓÏŒ ÜÔÏÇÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÑ ÎÁÊÔÉ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÔÏÇÏ, ÞÔÏ ËÁÔÅÇÏÒÎÙÊ ÆÁËÔÏÒ V==T ÅÓÔØ Á) ÔÏÞËÁ; Â) ÐÒÑÍÁÑ.

3. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G É ÄÅÊÓÔŒÉÑ G : X ÎÁ ÁÆÆÉÎÎÏÍ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÉ Ó ÏÔËÒÙÔÏÊ ÏÒÂÉÔÏÊ, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ G-ÏÒÂÉÔ Œ X ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏ. äÌÑ ËÁËÉÈ ËÌÁÓÓÏŒ ÇÒÕÐÐ G ÔÁËÁÑ ÓÉÔÕÁÃÉÑ ÎÅŒÏÚÍÏÖÎÁ?

4. ðÕÓÔØ L | G-ÌÉÎÅÁÒÉÚÕÅÍÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÎÁÄ ÇÒÕÐÐÏÊ G (ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÄÅÊÓÔŒÉÑ ÌÅŒÙÍÉ ÓÄŒÉÇÁÍÉ G : G). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ L ÔÒÉŒÉÁÌØÎÏ. ðÒÉŒÅÓÔÉ ÐÒÉÍÅÒÙ ÌÉÎÅÁÒÉÚÁÃÉÉ ÎÅÔÒÉŒÉÁÌØÎÙÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÊ ÎÁÄ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÍÉ ÒÅÄÕËÔÉŒÎÙÈ ÇÒÕÐÐ.

5. îÁÐÏÍÎÉÍ, ÞÔÏ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÓÔÁÂÉÌØÎÙÈ ÔÏÞÅË ÅÓÔØ X^S (L) = {x ∈ X^{SS} (L) | G_x − ËÏÎÅÞÅÎ É Gx ⊂ X^{ss}(L) − ÚÁÍËÎÕÔÁ}. œ ÓÌÕÞÁÅ, ËÏÇÄÁ X = P(V ), ÐÏËÁÖÉÔÅ ÎÁ ÐÒÉÍÅÒÁÈ, ÞÔÏ ÕËÁÚÁÎÎÙÅ ÄŒÁ ÕÓÌÏŒÉÑ ÎÅ ŒÙÔÅËÁÀÔ ÄÒÕÇ ÉÚ ÄÒÕÇÁ.

6. ðÕÓÔØ x ∈ P(V ) É ~x ∈ V { ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÔÏÞËÁ Œ ÌÉÎÅÊÎÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ (ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÁ Ó ÔÏÞÎÏÓÔØÀ ÄÏ ÎÅÎÕÌÅŒÏÊ ËÏÎÓÔÁÎÔÙ). äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ x ÓÔÁÂÉÌØÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ G_{x̃} ËÏÎÅÞÅÎ É G~x ÚÁÍËÎÕÔÏ Œ V .

7. åÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÄÅÊÓÔŒÉÅ SL_3 : V =¡ x^3; y^3; z^3; x^2y; : : : ¿ ÉÎÄÕÃÉÒÕÅÔ ÄÅÊÓÔŒÉÅ SL_3 : X = P(V ⨁ V ⨁ V ⨁ V ). óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÏÞÅÎØ ÏÂÉÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ É ÅÇÏ ÌÉÎÅÁÒÉÚÁÃÉÑ ÎÁ X ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ÔÏÞËÁ (x^3; 0; 2x^3; 0) ∈ X ÐÏÌÕÓÔÁÂÉÌØÎÁ?

8. ðÕÓÔØ C^∗ : C^4 Ó ŒÅÓÁÍÉ (−2; −1; −1; 1) É X = P(C^4). ïÐÉÓÁÔØ ÆÁËÔÏÒÙ X^{ss}=C^∗ ÐÒÉ ŒÓÅŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÌÉÎÅÁÒÉÚÁÃÉÑÈ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÑ O(1) ÎÁÄ P^3.

9. ðÕÓÔØ G : X - ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÉÅ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÏÊ ÇÒÕÐÐÙ. íÏÖÅÔ ÌÉ ÔÏÞËÁ ÉÚ ÎÕÌØ-ËÏÎÕÓÁ ÉÍÅÔØ ËÏÎÅÞÎÙÊ ÓÔÁÂÉÌÉÚÁÔÏÒ?

10. ðÕÓÔØ G : P^n; x ∈ P^n É ÏÒÂÉÔÁ Gx ÁÆÆÉÎÎÁ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÏÞÅÎØ ÏÂÉÌØÎÏÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ ÎÁÄ P^n É ÅÇÏ ÌÉÎÅÁÒÉÚÁÃÉÑ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ÔÏÞËÁ x ÐÏÌÕÓÔÁ- ÂÉÌØÎÁ?

11. ðÕÓÔØ G - ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÇÒÕÐÐÁ, G : X - ÁÆÆÉÎÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, ß : X → X==G - ËÁÔÅÇÏÒÎÙÊ ÆÁËÔÏÒ. íÏÖÅÔ ÌÉ ÏËÁÚÁÔØÓÑ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ y ∈ X==G ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ dim ß^{−1}(y) ¿ dim G?

12. éÓÐÏÌØÚÕÑ ËÏÎÔÒÐÒÉÍÅÒ îÁÇÁÔÙ Ë 14-Ê ÐÒÏÂÌÅÍÅ çÉÌØÂÅÒÔÁ, ÕËÁÚÁÔØ ÐÒÉÍÅÒ ÁÆÆÉÎÎÏÇÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ X É ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G, ÄÅÊÓÔŒÕÀÝÅÊ ÎÁ X ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ k[X]^G ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÏÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÊ, ÎÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÇÅÏÍÅÔÒÉ- ÞÅÓËÉÊ ÆÁËÔÏÒ X=G.

2