úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ

ïÄÉÎÎÁÄÃÁÔÙÊ ÌÉÓÔÏË

óÔÁÔÉÓÔÉËÁ

ðÕÓÔØ X_i - ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÅ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ÆÕÎËÃÉÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ËÏ- ÔÏÒÙÈ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ θ. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÃÅÎÉÔØ ÜÔÏÔ ÐÁÒÁÍÅÔÒ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 1. óÌÕÞÁÊÎÁÑ ŒÅÌÉÞÉÎÁ ^θ_n = ^θ_n(X_1 , ..., X_n) ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÊ ÏÃÅÎËÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ

θ ÅÓÌÉ E ^θ_n = θ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 2. ^θ_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÓÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÊ ÏÃÅÎËÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ θ ÅÓÌÉ ^θ_n → θ ÐÏ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÐÒÉ n → ∞. úÁÄÁÞÁ 0. ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÉÚ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÓÔÉ ÎÅ ÓÌÅÄÕÅÔ ÓÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÓÔØ É ÉÚ ÓÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÅ ÓÌÅÄÕÅÔ ÎÅÓÍÅÝÅÎÎÏÓÔØ.

úÁÄÁÞÁ 1. õÂÅÄÉÔÓÑ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÏÃÅÎËÁ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÇÏ ÏÖÉÄÁÎÉÑ —X =^1_n^nP_{i=1} X_i ÑŒÌÑÅÔÓÑ Á) ÎÅÓÍÅ-

ÝÅÎÎÏÊ Â) ÓÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÊ. ðÏÄÒÁÚÕÍÅŒÁÅÔÓÑ, ÞÔÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÅ ÏÖÉÄÁÎÉÅ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ.

úÁÄÁÞÁ 2. õÂÅÄÉÔÓÑ Œ ÔÏÍ, ÞÔÏ ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÁÑ, ÎÁ ÐÅÒŒÙÊ ŒÚÇÌÑÄ, ÏÃÅÎËÁ ÄÉÓÐÅÒÓÉÉ s^2 =^1_n^nP_{i=1}(X_i − —X)^2

ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÍÅÝÅÎÎÏÊ. ðÏÐÒÁŒÉÔØ ÜÔÕ ÏÃÅÎËÕ É ÄÏËÁÚÁÔØ ÓÏÓÔÏÑÔÅÌØÎÏÓÔØ ÉÓÐÒÁŒÌÅÎÎÏÊ ÏÃÅÎËÉ.

ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ 3. œÁÒÉÁÃÉÏÎÎÙÍ ÒÑÄÏÍ ŒÙÂÏÒËÉ X_1, ..., X_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÜÔÁ ÖÅ ŒÙÂÏÒËÁ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÁÑ ÐÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÎÉÀ. œÁÒÉÁÃÉÏÎÎÙÊ ÒÑÄ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔÓÑ X_{(1)}, ..., X_{(n)}.

úÁÄÁÞÁ 3. ðÕÓÔØ X_1, ..., X_n ŒÙÂÏÒËÁ ÉÚ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏÇÏ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; θ] ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÃÅÎÉÔØ ÐÁÒÁÍÅÔÒ θ. θ_1 = X_{(n)} ÑŒÌÑÅÔÓÑ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÓÍÅÝÅÎÎÏÊ ÏÃÅÎËÏÊ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ θ. ðÏÐÒÁŒÉÔØ ÜÔÕ ÏÃÅÎËÕ É ÓÒÁŒÎÉÔØ ÄÉÓÐÅÒÓÉÉ ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÊ ÏÃÅÎËÉ É ÅÓÔÅÓÔŒÅÎÎÏÊ ÏÃÅÎËÉ θ_2 = 2 —X.

úÁÄÁÞÁ 4. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ŒÒÅÍÑ ÖÉÚÎÉ ÌÁÍÐÏÞÅË ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÏ ÐÏ ÜËÓÐÏÎÅÎÃÉÁÌØÎÏÍÕ ÚÁËÏÎÕ Ó ÐÁÒÁ- ÍÅÔÒÏÍ λ, Ô.Å. P (ξ > t) = e�^{λt} ÐÒÉ t > 0 É P (ξ > 0) = 1. ðÕÓÔØ ÍÙ ÔÅÓÔÉÒÕÅÍ n ÌÁÍÐÏÞÅË ÄÌÑ ŒÙÑŒÌÅÎÉÑ ÉÎÔÅÎÓÉŒÎÏÓÔÉ ÓÔÁÒÅÎÉÑ λ. X_{(1)} { ŒÒÅÍÑ ÖÉÚÎÉ ÓÁÍÏÊ ÐÌÏÈÏÊ ÌÁÍÐÏÞËÉ, X_{(n)} { ŒÒÅÍÑ ÖÉÚÎÉ ÌÁÍÐÏÞËÉ ÄÏÌÇÏÖÉÔÅÌØÎÅÃÙ.

Á) ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÃÅÎËÕ ÄÌÑ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ λ ÐÏ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÑÍ X_{(1)}, ..., X_{(n)}. ðÕÓÔØ Y_1 = X_{(1)}, Y_2 = X_{(2)} − X_{(1)}, Y_n = X_{(n)} − X_{(n}�_{1)}. Â) ðÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÅÌÅÞÉÎÙ Y_i ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙ.

Œ) ðÏÓÔÒÏÉÔØ ÏÃÅÎËÕ ÄÌÑ ÐÁÒÁÍÅÔÒÁ λ ÐÏ Y_i, i = 1, ..., k < n.

õËÁÚÁÎÉÅ: ŒÏÓÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÓŒÏÊÓÔŒÏÍ "ÐÏÔÅÒÉ ÐÁÍÑÔÉ" ÜËÓÐÏÎÅÎÃÉÁÌØÎÏÇÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ, Ô.Å. ÔÅÍ, ÞÔÏ P (ξ > s + t|ξ > s) = P (ξ > t). úÁÄÁÞÁ 5. œ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÎÁ ÒÁÓÔÏÑÎÉÉ 1 ÏÔ ÏÄÎÏÍÅÒÎÏÇÏ ÜËÒÁÎÁ ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎ ÉÓÔÏÞÎÉË, ÉÓÐÕÓËÁÀÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ÉÍÐÕÌØÓÙ ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ŒÏËÒÕÇ ÓÅÂÑ. ëÏÏÒÄÉÎÁÔÙ ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÉÊ ÉÍÐÕÌØÓÏŒ ÎÁ ÜËÒÁÎÅ X_1, ..., X_n. ïÃÅÎÉÔØ ÐÏÌÏÖÅÎÉÅ ÉÓÔÏÞÎÉËÁ.