úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÔÅÏÒÉÉ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ ûÅÓÔÏÊ ÌÉÓÔÏË

ðÒÏÉÚŒÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ

ðÒÉ ÒÅÛÅÎÉÉ ÚÁÄÁÞ ÜÔÏÊ ÞÁÓÔÉ ÎÕÖÎÏ ÂÙÔØ ÚÎÁËÏÍÙÍ Ó ÏÓÎÏŒÎÙÍÉ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑÍÉ ÉÚ ìÉÓÔËÁ 3. 1. ðÒÏÉÚŒÏÄÑÝÅÊ ÆÕÎËÃÉÅÊ ÄÌÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ p_n ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ f(z) = P p_nz^n. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚ- ŒÏÄÑÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÓÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ, ÐÒÉÎÉÍÁÀÝÅÊ ÃÅÌÙÅ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ, Ô.Å. ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÊ ÒÑÄ ÓÈÏÄÉÔÓÑ ÄÌÑ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÍÁÌÙÈ z.

2. * îÁÊÄÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÞÉÓÅÌ æÉÂÏÎÁÞÞÉ.

3. îÁÊÄÉÔÅ ÎÅÐÏÓÒÅÄÓÔŒÅÎÎÙÍ ÓÕÍÍÉÒÏŒÁÎÉÅÍ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÄÌÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÊ: ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÇÏ, âÅÒÎÕÌÌÉ, ðÕÁÓÓÏÎÁ.

4. ëÁË, ÚÎÁÑ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ, ÎÁÊÔÉ ÓÒÅÄÎÅÅ É ÄÉÓÐÅÒÓÉÀ ÎÅ ÎÁÈÏÄÑ ÓÁÍÉÈ ŒÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ? ðÒÏŒÅÒØÔÅ ÎÁ ÐÒÉÍÅÒÁÈ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ.

5. œÙÒÁÚÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÓÕÍÍÙ ÄŒÕÈ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎË- ÃÉÉ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ.

6. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ cÌÕÞÁÊÎÏÊ ŒÅÌÉÞÉÎÙ ξ ÍÏÖÎÏ ÔÒÁËÔÏŒÁÔØ ËÁË E(z^ξ). ðÏÌÕÞÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ ÒÅÚÕÌØÔÁÔ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ.

7. ðÏÌÕÞÉÔÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ âÅÒÎÕÌÌÉ, ÐÒÅÄÓÔÁŒÉŒ ÓÌÕÞÁÊÎÕÀ ŒÅÌÉÞÉÎÕ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ N ÏÄÉÎÁËÏŒÙÈ ÎÅÚÁŒÉ- ÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. îÁÊÄÉÔÅ ÔÁËÖÅ ÓÒÅÄÎÅÅ É ÄÉÓÐÅÒÓÉÀ.

8. * œÙÒÁÚÉÔÅ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÓÕÍÍÙ ÓÌÕÞÁÊÎÏÇÏ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÁ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌčÎ- ÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ ÞÅÒÅÚ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÏÔÄÅÌØÎÏÇÏ ÓÌÁÇÁÅÍÏÇÏ É ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÁ ÓÌÁÇÁÅÍÙÈ.

9. çÏÌÏŒÁ É èŒÏÓÔ. ðÕÓÔØ h_n =^nP_{k=0} p_k, Á t_n = 1P_{k=n+1} p_k. ðÕÓÔØ P (z), H(z) É T (z) - ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÉÅ ÆÕÎËÃÉÉ ÄÌÑ p_n, h_n É t_n ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ. œÙÒÁÚÉÔÅ H(z) É T (z) ÞÅÒÅÚ P (z).

10. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ âÅÒÎÕÌÌÉ ÐÒÉ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÍ ÐÒÅÄÅÌØÎÏÍ ÐÅÒÅ- ÈÏÄÅ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ Œ ÐÒÏÉÚŒÏÄÑÝÕÀ ÆÕÎËÃÉÀ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ðÕÁÓÓÏÎÁ.

11. îÁÊÄÉÔÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÓÕÍÍÙ ÄŒÕÈ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ, ÒÁÓÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÈ ÐÏ ðÕÁÓÓÏÎÕ Ó ÐÁ- ÒÁÍÅÔÒÁÍÉ a É b ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ.

12. ðÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ðÕÁÓÓÏÎÁ ÂÅÚÇÒÁÎÉÞÎÏ ÄÅÌÉÍÏ, ÔÏ ÅÓÔØ ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ n ÅÇÏ ÍÏÖÎÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ ËÁË ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÓÕÍÍÙ n ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÈ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÈ ÓÌÕÞÁÊÎÙÈ ŒÅÌÉÞÉÎ. (ôÏÌØËÏ ÔÁËÉÅ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÍÏÇÕÔ ŒÙÓÔÕÐÁÔØ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÈ Œ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÐÒÅÄÅÌØÎÙÈ ÔÅÏÒÅÍÁÈ).

äÉÎÁÍÉËÁ

13. ïÐÉÛÉÔÅ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÅ ÔÒÁÅËÔÏÒÉÉ ÓÄŒÉÇÁ âÅÒÎÕÌÌÉ. óËÏÌØËÏ Õ ÎÅÇÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÉÏÄÁ n? 14. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Õ ÓÄŒÉÇÁ âÅÒÎÕÌÌÉ ÅÓÔØ ÏÒÂÉÔÙ, ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÙÅ Œ ÆÁÚÏŒÏÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ. 15. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÉÈ ÔÏÞÅË ÓÄŒÉÇÁ âÅÒÎÕÌÌÉ ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔÎÏ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÏÓÌÅÄÏ- ŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ. œÅÒÎÏ ÌÉ ÁÎÁÌÏÇÉÞÎÏÅ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÄÌÑ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÈ ÃÅÐÅÊ íÁÒËÏŒÁ?

16. óËÏÌØËÏ ÔÏÞÅË ÐÅÒÉÏÄÁ n Õ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ ÃÅÐÉ íÁÒËÏŒÁ Ó ÍÁÔÒÉÃÅÊ A?

17. äÏËÁÖÉÔÅ ÄÌÑ ÓÄŒÉÇÁ âÅÒÎÕÌÌÉ ÌÅÍÍÕ áÎÏÓÏŒÁ: ÄÌÑ ŒÓÑËÏÇÏ ε > 0 ÎÁÊÄÅÔÓÑ δ > 0, ÔÁËÁÑ ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÔÏÞÅË x_1, . . ., x_N ∈ ˙_m, ÔÁËÉÈ ÞÔÏ d(x_i, σ_m(x_i�_1)) < δ, ÎÁÊÄÅÔÓÑ ÔÏÞËÁ y ∈ ˙_m ÔÁËÁÑ ÞÔÏ d(σ^n_m(y), x_n) < ε ÐÒÉ ŒÓÅÈ n = 1, . . . , N . ðÒÉ ÜÔÏÍ ÔÏÞËÁ y ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ŒÙÂÒÁÎÁ ÐÅÒÉÏÄÉÞÅÓËÏÊ.

18. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍ tent map É ÓÄŒÉÇÁ âÅÒÎÕÌÌÉ.

19. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ çÁÕÓÓÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0, 1] ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÆÏÒÍÕÌÏÊ x → {1/x} (ÇÄÅ {} | ÄÒÏÂÎÁÑ ÞÁÓÔØ). îÁÞÅÒÔÉÔÅ ÇÒÁÆÉË ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ çÁÕÓÓÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÎÏ ÓÏÈÒÁÎÑÅÔ ÍÅÒÕ Ó ÐÌÏÔÎÏÓÔØÀ ρ(x) = 1/(1 + x).

20. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ çÁÕÓÓÁ ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÓÄŒÉÇÕ âÅÒÎÕÌÌÉ ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÉÚ ÓÞÅÔÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÓÉÍŒÏÌÏŒ.

íÁÒËÏŒÓËÉÅ ÃÅÐÉ É ÓÌÕÞÁÊÎÙÅ ÂÌÕÖÄÁÎÉÑ

21. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÁÐÅÒÉÏÄÉÞÎÁÑ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÁÑ ÃÅÐØ íÁÒËÏŒÁ ÜÒÇÏÄÉÞÎÁ. 22. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÅ ÓÌÕÞÁÊÎÏÅ ÂÌÕÖÄÁÎÉÅ ŒÏÚŒÒÁÔÎÏ.