œÙÓÛÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ îíõ 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2001 ðÉÓØÍÅÎÎÙÊ ÜËÚÁÍÅÎ

1. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ŒÅËÔÏÒÙ É ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÌÉÎÅÊ- ÎÏÇÏ ÏÐÅÒÁÔÏÒÁ x @ @y + y @ @x ÎÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎÏŒ ÓÔÅÐÅÎÉ^1 ≤ n ÏÔ x É y.

2. ðÕÓÔØ n × n - ÍÁÔÒÉÃÙ á É â ÔÁËÏŒÙ, ÞÔÏ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ ÉÈ ËÏÍÂÉÎÁÃÉÉ A + tB ÎÅ ÚÁŒÉÓÑÔ ÏÔ t. œÙÔÅËÁÅÔ ÌÉ ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÞÔÏ â ÎÉÌØÐÏÔÅÎÔÎÁ?

3. åÓÔØ ÌÉ Œ Mat_n ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÏÄÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ (n + 1), ÓÏÓÔÏÑÛÅÅ ÉÚ ÐÏÐÁÒÎÏ ËÏÍÍÕÔÉÒÕÀÛÉÈ ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÙÈ ÍÁÔÒÉÃ?

4. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ U(n) = Sp(2n) ∩ O(2n) Œ GL(2n; R)? 5. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ ÎÅÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÙÈ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÈ ÆÏÒÍ ÏÐÒÅ- ÄÅÌÉÔÅÌÑ 1 ÎÁ Z^n ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÂÅÓËÏÎÅÞÎÏÓÔÉ ÐÒÉ n → ∞?

6. éÚ ÓËÏÌØËÉÈ ÔÏÞÅË ÓÏÓÔÏÉÔ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ x^3_0 + x^3_1 + x^3_2 + x^3 = 0 Œ P_3 ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ F_4?

7. œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÈ ÍÁÔÒÉÃ (Ô. Å. ËŒÁ- ÄÒÁÔÉÞÎÙÈ ÆÏÒÍ) ÒÁÚÍÅÒÁ n×n ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÇÉÐÅÒÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ V , ÚÁÄÁÎ- ÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ det X = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÏ ŒÓÅÈ ÔÏÞËÁÈ A ∈ V , Õ ËÏÔÏ- ÒÙÈ rk A = (n − 1), ÜÔÁ ÇÉÐÅÒÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÇÌÁÄËÁÑ (Ô. Å. grad det A ≠ 0), ÐÒÉÞčÍ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ Ë V Œ ÔÁËÏÊ ÔÏÞËÅ A ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ŒÓÅÈ ËŒÁÄÒÁÔÉÞÎÙÈ ÆÏÒÍ, ÁÎÎÕÌÉÒÕÀÝÉÈ ÑÄÒÏ A.

8. éÍÅÀÔÓÑ ÓÅÍØ ÏÄÉÎÁËÏŒÙÈ ÂÁÎÏË, ËÁÖÄÁÑ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÁ 9=10 ÚÁ- ÐÏÌÎÅÎÁ ËÒÁÓËÏÊ ÏÄÎÏÇÏ ÉÚ ÓÅÍÉ ÃŒÅÔÏŒ ÒÁÄÕÇÉ (Œ ËÁÖÄÏÊ ÂÁÎËÅ { ÓŒÏÊ ÃŒÅÔ É ŒÓÅ ÃŒÅÔÁ ÒÁÚÎÙÅ). íÏÖÎÏ ÌÉ ÐÅÒÅÌÉŒÁÑ ËÒÁÓËÕ ÉÚ ÂÁÎËÉ Œ ÂÁÎËÕ (É ÒÁŒÎÏÍÅÒÎÏ ÒÁÚÍÅÛÉŒÁÑ ÓÏÄÅÒÖÉÍÏÅ) ÐÏÌÕÞÉÔØ ÈÏÔÑ ÂÙ Œ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÂÁÎÏË ËÏÌÅÒ, Œ ËÏÔÏÒÏÍ ŒÓÅ ÓÅÍØ ËÒÁÓÏË ÓÍÅÛÁÎÙ Œ ÒÁŒÎÏÊ ÐÒÏÐÏÒÃÉÉ?

1ÅÓÌÉ ÏÂÝÉÊ ÓÌÕÞÁÊ ŒÙÚÙŒÁÅÔ ÚÁÔÒÕÄÎÅÎÉÑ, ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÔÅ ÄÌÑ ÎÁÞÁÌÁ n = 2; 3