01.2.21/

ôåïòéñ æõîëãéê ëïíðìåëóîïê ðåòåíåîîïê

úÁÄÁÞÉ-2a.

1. äÏËÁÖÉÔÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÕÓÌÏŒÉÊ Á) æÕÎËÃÉÑ f ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ. Â) d(fdz) = 0.

Œ) æÏÒÍÁ fdz ÚÁÍËÎÕÔÁ. Ç) @^−f = 0. Ä) @^+f = 0.

2. ðÕÓÔØ f(z) = u(x; y) + i v(x; y) | ËÏÍÐÌÅËÓÎÏ ÄÉÆÆÅ- ÒÅÎÃÉÒÕÅÍÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

Á) æÕÎËÃÉÉ @u @x + @v @y É @v @x − @u @y ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑÀÔ ÕÓÌÏŒÉÑÍ ëÏÛÉ-òÉÍÁÎÁ.

Â) 1-ÆÏÒÍÙ udx − vdy É vdx + udy ÚÁÍËÎÕÔÙ. Œ) ëÁËÉÅ ÉÚ ÐÅÒÅÞÉÓÌÅÎÎÙÈ ÕÓÌÏŒÉÊ ŒÌÅËÕÔ ËÏÍÐÌÅËÓÎÕÀ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÏÓÔØ ÆÕÎËÃÉÉ f ?

Ç) ðÒÉ ËÁËÏÍ ÕÓÌÏŒÉÉ ÎÁ ÆÕÎËÃÉÉ u É v ÆÏÒÍÁ fdz ÑŒÌÑ- ÅÔÓÑ ÚÁÍËÎÕÔÏÊ?

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ Á) f_z(a) = lim_{h→0} f(a + h) − f(a) h . Â) d(fdz) = f_zdz ∧ dz.

4. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ŒÏ ÞÔÏ ÐÅÒÅÈÏÄÉÔ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÁÑ ÓÅÔËÁ (ÄÅ- ËÁÒÔÏŒÙÈ É ÐÏÌÑÒÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ) ÐÒÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑÈ Á) w = z^2. Â) w = 1 z − 1 . Œ) w = e^z.

Ç) w = z + 1 z . 5. ðÒÉÄÕÍÁÊÔÅ ÔÁËÏÊ ËÏÎÔÕÒ C, ÞÔÏ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎ- ÓÔŒÏ 1 2ßi ∫ C sin ıdı ı − z

≠ sin z:

6. œÙÞÉÓÌÉÔÅ ∫ C sin ıdı (ı −^ß_4 )^{2001}

, ÇÄÅ C | ÜÔÏ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉË ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ ÐÁÒÁÌÌÅÌØÎÙÍÉ ÏÓÑÍ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ËÏÏÒÄÉÎÁ- ÔÁÍÉ ŒÅÒÛÉÎ ÇÌÁŒÎÏÊ ÄÉÁÇÏÎÁÌÉ −2002−2002 i, 2002+2002 i.

7. (îÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁ ëÏÛÉ.) ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ Œ ÚÁÍËÎÕÔÏÍ ËÒÕÇÅ {|z − z_0| ≤ R}, ÐÒÉÞÅÍ ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ ÜÔÏÇÏ ËÒÕÇÁ |f(z)| ¡ M. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏŒ a_n ÒÁÚ- ÌÏÖÅÎÉÑ ÆÕÎËÃÉÉ f Œ ÒÑÄ ôÅÊÌÏÒÁ ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÙ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÁ |a_n| ≤ M R^n . 8. (ôÅÏÒÅÍÁ ìÉÕŒÉÌÌÑ.) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁÑ ŒÏ ŒÓÅÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ C ÐÏÓÔÏÑÎÎÁ.

9. (ïÓÎÏŒÎÁÑ ÔÅÏÒÅÍÁ ÁÌÇÅÂÒÙ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÉÓÐÏÌØÚÕÑ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÊ ÁÎÁÌÉÚ, ÞÔÏ ÐÏÌÅ ËÏÍÐÌÅËÓÎÙÈ ÞÉÓÅÌ C ÁÌÇÅ- ÂÒÁÉÞÅÓËÉ ÚÁÍËÎÕÔÏ.