œÙÓÛÉÊ ëÏÌÌÅÄÖ íÁÔÅÍÁÔÉËÉ íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, 1-Ê ËÕÒÓ, 28 ÍÁÒÔÁ

1. ðÕÓÔØ x = x(y; z), y = y(x; z), z = z(x; y) ĂĂ ÆÕÎËÃÉÉ, ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ F (x; y; z) = 0.

œÙÞÉÓÌÉÔØ^{@x}_{@y} ·^{@x}_{@y} ·^{@x}_{@y} . 2. ðÕÓÔØ x^2 + y^2 + z^2 − 3xyz = 0 (1) É f(x; y; z) = xy^2z^3. œÙÞÉÓÌÉÔØ:

Á) f^′_x(1; 1; 1), ÅÓÌÉ x; y; z ĂĂ ÎÅÚÁŒÉÓÉÍÙÅ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÅ; Â) f^′_x(1; 1; 1), ÅÓÌÉ z = z(x; y) ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ (1); Œ) f^′_x(1; 1; 1), ÅÓÌÉ y = y(x; z) ÚÁÄÁÅÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ (1). 3. œÙÞÉÓÌÉÔØ ´u =^{@2u}_{@x2} +^{@2u}_{@y2} +^{@2u}_{@z2} , ÇÄÅ u = e^{−r}=r, r = √ x^2 + y^2 + z^2.

4. îÁÊÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÔÏÞÅË, ÇÄÅ ÎÅÏÂÒÁÔÉÍÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (x; y) → (x^2 + y^2; sin xy).

5. îÁÊÔÉ ŒÙÒÁÖÅÎÉÑ Œ ÐÏÌÑÒÎÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÈ: Á)^{@2u}_{@x2} +^{@2u}_{@y2} ; Â) (_{@u} @x )_2 + (_{@u} @y )_2 ; Œ) x^{@u}_{@y} − y^{@u}_{@x} ; Ç) x^{@u}_{@x} + y^{@u}_{@y} .

6. îÁÊÔÉ ÒÅÛÅÎÉÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÊ: Á) xy^′_y − yu^′_x = 0; Â) xu^′_x + yu^′_y = 0; Œ) u^{′′}_{xx} = c^2 u^{′′}_{yy}.

7. îÁÊÔÉ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÁÌÙ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ: R^{n2} → R^{n2} Á) A → A^2; Â) A → A^{−1}.

8. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ X = x x^2 + y^2

; Y = y x^2 + y^2 : îÁÊÄÉÔÅ ÑËÏÂÉÁÎ, ÏÂÒÁÔÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÏÂÒÁÚ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ (x − a)^2 + y^2 = c^2.