áÆÆÉÎÎÙÅ ÇÒÕÐÐÙ œÅÊÌÑ É ÇÒÕÐÐÙ ëÏËÓÔÅÒÁ

éŒÁÎ áÒÖÁÎÃÅŒ

ëÕÒÓ ÐÏ ÍÏÔÉŒÁÍ ÇÌÁŒ 4-6 ËÎÉÇÉ J. Humphreys "Re‚ection groups and Coxeter groups"

ÐÒÏŒÅÄÅÎ Œ ŒÅÓÅÎÎÅÍ ÓÅÍÅÓÔÒÅ 2001 ÇÏÄÁ úÁÄÁÞÉ Ë ÜËÚÁÍÅÎÕ

äÁÌÅÅ (W; S) ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÕÀ ÓÉÓÔÅÍÕ ëÏËÓÔÅÒÁ.

1. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÇÒÕÐÐÙ ëÏËÓÔÅÒÁ, Œ ËÏÔÏÒÙÈ ËÁÖÄÙÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÉÍÅÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÕÀ ÒÅÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÕÀ ÚÁÐÉÓØ.

2. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÜÌÅÍÅÎÔÙ s; s^′ ∈ S ÓÏÐÒÑÖÅÎÙ Œ W ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÃÅÐÏÞËÁ s = s_1; s_2; : : : ; s_k = s^′, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÒÑÄËÉ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ s_is_{i+1} ËÏÎÅÞÎÙ É ÎÅÞÅÔÎÙ.

3. ðÕÓÔØ œ : W → GL(V ) { ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÒÅÁÌÉÚÁÃÉÑ ÇÒÕÐÐÙ W . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ∃w_0 ∈ W : œ(w_0) = −E, ÔÏ ÇÒÕÐÐÁ W ËÏÎÅÞÎÁ.

4. îÁÊÔÉ ËÒÉÔÅÒÉÊ ÎÏÒÍÁÌØÎÏÓÔÉ ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÇÒÕÐÐÙ ëÏËÓÔÅÒÁ.

5. ðÕÓÔØ T = ⋃ w∈W wSw^{−1}, I ⊂ S É T_I = ⋃ w∈W_I wIw

−1. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ T ∩ W_I = T_I .

6. (ôÅÏÒÅÍÁ äÅÏÄÈÁÒÁ.) ðÕÓÔØ a_1; : : : ; a_k { ÎÁÂÏÒ ÃÅÌÙÈ ÞÉÓÅÌ É [a_1; : : : ; a_k] { ÜÔÏÔ ÖÅ ÎÁÂÏÒ, ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÊ ÐÏ ŒÏÚÒÁÓÔÁÎÉÀ. âÕÄÅÍ ÇÏŒÏÒÉÔØ, ÞÔÏ [a_1; : : : ; a_k] ≤ [b_1; : : : ; b_k], ÅÓÌÉ a_i ≤ b_i∀i. ðÕÓÔØ ø_1 É ø_2 { ÄŒÅ ÐÏÄÓÔÁÎÏŒËÉ ÐÏÒÑÄËÁ n. äÏËÁ- ÚÁÔØ, ÞÔÏ ø_1 ⪯ ø_2 Œ ÐÏÒÑÄËÅ âÒÀÁ ÎÁ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÇÒÕÐÐÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÄÌÑ ŒÓÅÈ k = 1; : : : ; n ÉÍÅÅÍ

[ø_1(1); : : : ; ø_1(k)] ≤ [ø_2(1); : : : ; ø_2(k)]:

7. ðÕÓÔØ ÇÒÕÐÐÁ W ËÏÎÅÞÎÁ, ⪯ { ÐÏÒÑÄÏË âÒÀÁ ÎÁ W , É w_0 { ÜÌÅÍÅÎÔ ÍÁËÓÉÍÁÌØ- ÎÏÊ ÄÌÉÎÙ Œ W . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ u ⪯ v ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ w_0v ⪯ w_0u.

8. ðÕÓÔØ W_r =¡ s_1; : : : ; s_r | s^2_i = 1 ¿ { ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ëÏËÓÔÅÒÁ. îÁÊÔÉ ŒÓÅ ÂÉÅËÃÉÉ ÎÁ W_r, ÓÏÈÒÁÎÑÀÝÉÅ ÐÏÒÑÄÏË âÒÀÁ.

9. œ ÇÒÕÐÐÅ P GL_2(Z) (ËÁË Œ ÇÒÕÐÐÅ ëÏËÓÔÅÒÁ Ó ÐÏËÁÚÁÔÅÌÑÍÉ 2, 3, ∞) ÎÁÊÔÉ ÞÉÓÌÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÄÌÉÎÙ 3.

10. îÁÊÔÉ ËÏÎÕÓ ôÉÔÓÁ ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÁÆÆÉÎÎÙÈ ÇÒÕÐÐ œÅÊÌÑ.

11. îÁÊÔÉ ËÏÎÕÓ ôÉÔÓÁ ÄÌÑ ÇÒÕÐÐÙ ëÏËÓÔÅÒÁ P GL_2(Z).

12. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ËÏÎÕÓ ôÉÔÓÁ ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ ÓÏ ŒÓÅÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÇÒÕÐÐÁ W ËÏÎÅÞÎÁ.

13. îÁÊÔÉ ÃÅÎÔÒÙ ŒÓÅÈ ÇÒÕÐÐ ëÏËÓÔÅÒÁ.

14. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ëÏËÓÔÅÒÁ ËÒÉÓÔÁÌÌÏÇÒÁÆÉÞÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ŒÓÅ ÏÔÍÅÔËÉ ÎÁ ÅÅ ÇÒÁÆÅ ëÏËÓÔÅÒÁ ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÁÔ {2; 3; 4; 6; ∞} É ÄÌÑ ÌÀÂÏÇÏ ÃÉËÌÁ Œ ÇÒÁÆÅ ëÏËÓÔÅÒÁ ÞÉÓÌÏ ÏÔÍÅÔÏË 4 ÞÅÔÎÏ É ÞÉÓÌÏ ÏÔÍÅÔÏË 6 ÞÅÔÎÏ.

15. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÇÒÕÐÐÁ ëÏËÓÔÅÒÁ W ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÎÁ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏ- ÇÄÁ ÁÓÓÏÃÉÉÒÏŒÁÎÎÁÑ ÂÉÌÉÎÅÊÎÁÑ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÆÏÒÍÁ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÁ É ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÊ, Á ŒÓÅ ÇÒÁÆÙ ëÏËÓÔÅÒÁ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ÉÚ ÉÓÈÏÄÎÏÇÏ ÕÄÁÌÅÎÉÅÍ ÏÄÎÏÊ (ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ) ŒÅÒÛÉÎÙ, ÉÍÅÀÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÔÉÐ.

16. ðÕÓÔØ H { ËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ Œ W . äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ Œ W ÎÁÊÄÅÔÓÑ ËÏÎÅÞÎÁÑ ÐÁÒÁÂÏÌÉÞÅÓËÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÕ, ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÕÀ Ó H.

17. äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÉÎÄÅËÓÁ Œ ÇÒÕÐÐÅ ëÏËÓÔÅÒÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÐÏÄÇÒÕÐÐÏÊ.