îÅÚÁŒÉÓÉÍÙÊ íÏÓËÏŒÓËÉÊ õÎÉŒÅÒÓÉÔÅÔ

ôÏÐÏÌÏÇÉÑ, II ËÕÒÓ, IV ÓÅÍÅÓÔÒ, 26 ÍÁÒÔÁ 2001 Ç.

ëÏÎÔÒÏÌØÎÏÅ ÄÏÍÁÛÎÅÅ ÚÁÄÁÎÉÅ

1. ïÐÉÛÉÔÅ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ Á) ÐÒÏÅËÔÉŒÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ RP^2; Â) ÂÕÔÙÌËÉ ëÌÅÊÎÁ K; Œ) ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÏÊ ÚÁÍËÎÕÔÏÊ ÄŒÕÍÅÒ- ÎÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ.

2. ðÕÓÔØ C ⊂ R^3 | ŒÌÏÖÅÎÎÁÑ ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÁÑ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ÒÏÄÁ g. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ çÁÕÓÓÁ C → S^2 ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÅÔ ÔÏÞËÅ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÅÄÉÎÉÞÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ ÎÏÒÍÁÌÉ Œ ÜÔÏÊ ÔÏÞËÅ (ÉÚ ÄŒÕÈ ŒÏÚÍÏÖÎÙÈ ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÊ ÎÏÒÍÁÌÉ ŒÙÂÉÒÁÅÔÓÑ ÔÏ, ËÏÔÏÒÏÅ ÓÏÇÌÁÓÏŒÁÎÏ Ó ŒÙÂÒÁÎÎÙÍÉ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÑÍÉ C É R^3). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ çÁÕÓÓÁ ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÌÏÖÅ- ÎÉÑ; ŒÙÒÁÚÉÔÅ ÜÔÕ ÓÔÅÐÅÎØ ÞÅÒÅÚ g.

œ ÚÁÄÁÞÁÈ 3 É 4 ÔÒÅÂÕÅÔÓÑ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔ èÏÐÆÁ ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÑ f : S^3 → S^2 (Ô.Å. ËÒÁÔÎÏÓÔØ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÊ ÏÂÒÁÚÕÀÝÅÊ ÄÌÑ ÐÒÅÄÓÔÁ- ŒÌÅÎÎÏÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ f ÜÌÅÍÅÎÔÁ ÇÒÕÐÐÙ ß_3(S^2; pt) ∼= Z).

3. óÔÁÎÄÁÒÔÎÏÅ ËÌÅÔÏÞÎÏÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ C P^2 ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÔÒÅÈ ËÌÅÔÏË ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÅÊ 0; 2; 4. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f | ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÒÉËÌÅÉŒÁÎÉÑ 4-ÍÅÒÎÏÊ ËÌÅÔËÉ Ë 2-ÏÓÔÏŒÕ,

f : @D^4 ∼= S^3 → sk^2C P^2 = C P^1 ∼= S^2:

4. ðÕÓÔØ K ⊂ S^3 | ÏÓÎÁÝÅÎÎÙÊ ÕÚÅÌ, Ô.Å. ŒÌÏÖÅÎÎÁÑ ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ËÒÉŒÁÑ ŒÍÅÓÔÅ Ó ÚÁÄÁÎÎÙÍ ŒÄÏÌØ ÎÅÅ ÐÏÌÅÍ ÎÁÐÒÁŒÌÅÎÉÊ, ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØ- ÎÙÈ ËÒÉŒÏÊ Œ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ. ðÕÓÔØ U ⊂ K | ÚÁÍËÎÕÔÁÑ ÔÒÕÂÞÁÔÁÑ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔØ ËÒÉŒÏÊ K. ïÓÎÁÝÅÎÉÅ ÚÁÄÁÅÔ ŒÙÄÅÌÅÎÎÙÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ U ∼= S^1 × D^2. ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f ÚÁÄÁÅÔÓÑ Œ U ËÁË ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÐÒÏÅËÃÉÊ

U = S^1 × D^2 → D^2 → D^2=@D^2 ∼= S^2;

Á ŒÓÅ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÅ Ë U ÏÔÏÂÒÁÖÁÅÔ Œ ÏÔÍÅ- ÞÅÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÓÆÅÒÙ S^2. ôÒÅÂÕÅÔÓÑ ŒÙÒÁ- ÚÉÔØ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔ èÏÐÆÁ ÐÏÓÔÒÏÅÎÎÏÇÏ ÏÔÏ- ÂÒÁÖÅÎÉÑ S^3 → S^2 ÞÅÒÅÚ ÉÎŒÁÒÉÁÎÔÙ ÏÓÎÁ- ÝÅÎÎÏÇÏ ÕÚÌÁ. îÁÐÒÉÍÅÒ, ÞÅÍÕ ÏÎ ÒÁŒÅÎ ÄÌÑ ÏÓÎÁÝÅÎÉÑ, ÉÚÏÂÒÁÖÅÎÎÏÇÏ ÎÁ ÒÉÓÕÎËÅ?

5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÌÅÔÏÞÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ ÐÏÎÑÔÉÑ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ É ÌÉÎÅÊ- ÎÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ.