íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÏÌÌÅÄÖ îíõ

üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ 2 ËÕÒÓ, IV ÓÅÍÅÓÔÒ, 20 ÍÁÑ 2001 Ç.

1. ðÕÓÔØ A | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÈ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ [0; 1] → [0; 1], ÏÂÒÁÚ ËÏ- ÔÏÒÙÈ | ŒÅÓØ ÏÔÒÅÚÏË. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ A Á) ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ; Â) ÓÔÑÇÉŒÁÅÍÙÍ?

2. Á) éÚ ÓËÏÌØËÉÈ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÓÏÓÔÏÉÔ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÒÁŒÎÏÓÔÏÒÏÎÎÉÈ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ, ÐÏÍÅÝÅÎÎÙÈ Œ R^3? Â) ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÜÔÕ ÇÒÕÐÐÕ.

3. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÇÒÁÎÉÃÁ ÒÕÞËÉ (ÄŒÕÍÅÒÎÏÇÏ ÔÏÒÁ ÂÅÚ ÄÉÓËÁ) ÅÅ ÒÅÔÒÁËÔÏÍ, ÉÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÒÕÞËÉ ÎÁ ÓŒÏÀ ÇÒÁ- ÎÉÃÕ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ?

4. Á) ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : SO(4) → SO(4) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ f(A) = A^2. çÏÍÏ- ÔÏÐÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ? Â) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f(A) = A^{−1}.