íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ËÏÌÌÅÄÖ îíõ

üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÔÏÐÏÌÏÇÉÉ 2 ËÕÒÓ, IV ÓÅÍÅÓÔÒ, 26 ÓÅÎÔÑÂÒÑ 2001 Ç.

úÁÄÁÞÉ ÐÏÄÇÏÔÏŒÌÅÎÎÙ ÎÁ ÏÓÎÏŒÅ ÔÅÈ ÚÁÄÁÞ ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÉÈ ÄŒÕÈ ÜËÚÁ- ÍÅÎÏŒ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÎÅ ÂÙÌÏ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÅÎÏ ÐÏÞÔÉ ÎÉ ÏÄÎÏÇÏ ÐÒÁŒÉÌØÎÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÑ. òÅÛÅÎÉÑ ÚÁÄÁÞ Œ ÐÉÓØÍÅÎÎÏÍ ŒÉÄÅ ÐÏÌÏÖÉÔØ ÎÅ ÐÏÚÄÎÅÅ ÞÅ- ÔŒÅÒÇÁ 4 ÏËÔÑÂÒÑ 2001 Œ ÑÞÅÊËÕ ĂëÁÚÁÒÑÎ í.ü.Ą Œ ÕÞÅÂÎÏÊ ÞÁÓÔÉ, ÌÉÂÏ ÌÉÞÎÏ ŒÒÕÞÉÔØ ÎÁ ÓÅÍÉÎÁÒÅ.

1. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ ÇÒÁÎÉÃÁ ÒÕÞËÉ (ÄŒÕÍÅÒÎÏÇÏ ÔÏÒÁ ÂÅÚ ÄÉÓËÁ) ÅÅ ÒÅÔÒÁËÔÏÍ, ÉÎÙÍÉ ÓÌÏŒÁÍÉ, ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÒÕÞËÉ ÎÁ ÓŒÏÀ ÇÒÁ- ÎÉÃÕ, ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ?

2. îÁÊÄÉÔÅ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÄÏÐÏÌÎÅÎÉÑ Ë ÎÅÚÁÕÚÌÅÎÎÏÊ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ, ÐÏÍÅÝÅÎÎÏÊ Œ RP^3.

3. ðÕÓÔØ M = S^1 × S^1 × S^1 × S^1=S(4) | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÎÁ- ÂÏÒÏŒ ÉÚ ÞÅÔÙÒÅÈ ÔÏÞÅË ÎÁ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÒÁÓÓÌÏÅÎÉÅ M → S^1 ÜÔÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ ÎÁÄ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØÀ. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ß | ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÁÑ ÜËŒÉŒÁ- ÌÅÎÔÎÏÓÔØ?

4. Á) ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : SO(4) → SO(4) ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÐÏ ÐÒÁŒÉÌÕ f(A) = A^2. çÏÍÏ- ÔÏÐÎÏ ÌÉ ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÍÕ? Â) ôÏÔ ÖÅ ŒÏÐÒÏÓ ÄÌÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f(A) = A^{−1}.

5. M | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÏŒ Œ R^3 (ÎÅÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÔÒÏÅË ÔÏÞÅË, ÎÅ ÌÅÖÁÝÉÈ ÎÁ ÏÄÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ).

Á) îÁÊÄÉÔÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ M_c, ÇÏÍÏÔÏÐÉÞÅÓËÉ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÅ M É ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ M_c → K, ÇÄÅ K | ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ, ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ËÏÔÏÒÏÇÏ œÁÍ ÉÚŒÅÓÔÎÁ.

Â) óËÏÌØËÏ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÆÕÎÄÁÍÅÎÔÁÌØÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ M?

Œ) ïÐÒÅÄÅÌÉÔÅ ÜÔÕ ÇÒÕÐÐÕ (ÚÁÄÁÊÔÅ ÐÒÉ ÐÏÍÏÝÉ ÏÂÒÁÚÕÀÝÉÈ É ÓÏÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÊ).