6 ÏËÔÑÂÒÑ 2002 üËÚÁÍÅÎ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ.

1. Á) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ËÏÎÅÞÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÊ ÇÒÕÐÐÏŒÁÑ ÁÌÇÅ- ÂÒÁ R[G] ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÁÌÇÅÂÒÏÊ Ó ÄÅÌÅÎÉÅÍ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÒÕÇÉÈ ÐÒÉÍÅÒÏŒ ÎÅÔ.

2. ðÕÓÔØ M = Mat_n(C ). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ (ÌÅŒÙÊ) M -ÍÏÄÕÌØ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÇÏ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔØ ÒÁŒÎÁ n.

3. åÓÌÉ A | ÔÅÌÏ É F | ÐÏÄÐÏÌÅ Œ A , ÔÏ F ÂÕÄÅÔ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÙÍ ÐÏÄÐÏÌÅÍ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÃÅÎÔÒÁÌÉÚÁÔÏÒ C(F) ÐÏÌÑ F Œ A ÓÏŒÐÁÄÁÅÔ Ó F. (íÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÐÏÄÐÏÌÅ | ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÐÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÀ ÐÏÌÅ F ⊂ A .)

4. îÁÊÄÉÔÅ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÅ ÐÏÄÐÏÌÅ F Œ ÁÌÇÅÂÒÅ ÇÁÍÉÌØÔÏÎÏŒÙÈ ËŒÁÔÅÒÎÉÏ- ÎÏŒ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ Q.

5. ðÕÓÔØ G_1 É G_2 | ÄŒÅ ÁÂÅÌÅŒÙ ÇÒÕÐÐÙ ÏÄÉÎÁËÏŒÏÇÏ ÐÏÒÑÄËÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÉÈ ÇÒÕÐÐÏŒÙÅ ÁÌÇÅÂÒÙ C [G_1 ] É C [G_2 ] ÉÚÏÍÏÒÆÎÙ.

6. ðÕÓÔØ A { ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÁÑ ËÏÓÏÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÓËÁÑ ÍÁÔÒÉÃÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÁÔÒÉÃÁ E + A { ÎÅ ŒÙÒÏÖÄÅÎÁ, Á ÍÁÔÒÉÃÁ (E − A)(E + A)^{−1} ÏÒÔÏÇÏÎÁÌØÎÁ.

7. ðÕÓÔØ A É B { ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÅ ÎÅÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÙÅ ÓÉÍÍÅÔÒÉ- ÞÅÓËÉÅ ÍÁÔÒÉÃÙ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ det(A + iB) = 0. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅ- ÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ x, ÞÔÏ Ax = 0 É Bx = 0.

8. óÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÌÉ Œ ÁÌÇÅÂÒÅ Mat_3(C ) ÐÏÄÁÌÇÅÂÒÁ ËÏÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ 1? ëÏÒÁÚ- ÍÅÒÎÏÓÔÉ 2?

9. \åÄÉÎÉÞËÁ" e (Ô.Å. e^2 = e) Œ ÁÌÇÅÂÒÅ A ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÏÊ, ÅÓÌÉ eč ÎÅÌØÚÑ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÔØ Œ ŒÉÄÅ ÓÕÍÍÙ e = e_1 + e_2, ÇÄÅ e^2_1 = e_1, e^2 = e_2 É e_1 · e_2 = e_2 · e_1 = 0.

ðÕÓÔØ A | ÐÏÌÕÐÒÏÓÔÁÑ ÁÌÇÅÂÒÁ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ eA e | ÁÌÇÅÂÒÁ Ó ÄÅÌÅ- ÎÉÅÍ, ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ e | ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÁÑ \ÅÄÉÎÉÞËÁ".