íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ íáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 2 óåíåóôò

ìåëãéñ 8

ìÅÍÍÁ. ðÕÓÔØ G : R^n → R^n | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÏ ÄÉÆÆÅÒÅÎÃÉÒÕÅÍÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÄÌÑ ËÏÔÏÒÏÇÏ G(0) = 0 É ÐÒÏÉÚŒÏÄÎÁÑ G^′(0) ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÁ. ôÏÇÄÁ Œ ÎÅËÏÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÕÌÑ ÓÕÝÅÓÔŒÕÀÔ ÔÁËÉÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ g_1; : : : ; g_n É B_1; : : : ; B_n, ÞÔÏ G = g_n ∘ B_n ∘ · · · ∘ g_1 ∘ B_1. úÄÅÓØ B_i | ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÍÅÎÑÀÝÅÅ ÍÅÓÔÁÍÉ ÄŒÁ ŒÅËÔÏÒÁ ÉÚ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ Œ R^n (ÌÉÂÏ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏÅ), Á g_i(x_1; : : : ; x_n) = (x_1: : : : ; x_{i−1}; h_i(x_1; : : : ; x_n); x_{i+1}; : : : ; x_n) (i-Ñ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁ ÒÁŒÎÁ h_i(x), Á ÏÓÔÁÌØÎÙÅ ÔÁËÉÅ ÖÅ, ËÁË Õ ÁÒÇÕÍÅÎÔÁ), ÐÒÉÞÅÍ h_i(0) = 0.

ïÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÔÉÐÁ g_i ÎÁÚÏŒÅÍ \ÐÒÏÓÔÙÍÉ".

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. éÎÄÕËÃÉÑ ÐÏ m = 1; : : :; n: ÐÕÓÔØ ÐÏÓÌÅ m−1 ÛÁÇÁ G(x_1; : : : ; x_n) = (x_1; : : : ; x_{m−1}; G_m(x); : : : ; G_n(x)). éÚ ÎÅŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÓÔÉ G^′(0) ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÓÕ- ÝÅÓÔŒÕÅÔ j ≥ m ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ^{@Gm}_{@xj} (0) ≠ 0. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÔÅÐÅÒØ B_m ËÁË ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÍÅÎÑÀÝÅÅ ÍÅÓÔÁÍÉ j-Ê É m-Ê ŒÅËÔÏÒÙ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ Œ R^n. ðÏÓÌÅ ÅÇÏ ÐÒÉÍÅÎÅÎÉÑ ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ^{@Gm}_{@xm} (0) ≠ 0.

ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÔÅÐÅÒØ h_m(x) = G_m(x). îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ g^′_m(0) | ÎÅ- ŒÙÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÐÏÜÔÏÍÕ ÐÏ ÔÅÏÒÅÍÅ Ï ÎÅÑŒÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ Œ ÎÅËÏ- ÔÏÒÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ 0 ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ g^{−1}_m . îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ~G^{def}= G ∘ g−1_m ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ ~G(x_1; : : : ; x_n) = (x_1; : : : ; x_m; ~G_m(x); : : : ; ~G_n(x)), ÞÅÍ ÚÁ- ŒÅÒÛÁÅÔÓÑ ÛÁÇ ÉÎÄÕËÃÉÉ. ðÏÓÌÅ n ÛÁÇÏŒ ÉÍÅÅÍ G = id, É ÌÅÍÍÁ ÄÏËÁÚÁÎÁ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ ÆÏÒÍÕÌÙ ÚÁÍÅÎÙ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ. éÚ ÆÏÒÍÕÌÙ îØÀÔÏÎÁ{ìÅÊÂÎÉÃÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ŒÅÒÎÁ ÐÒÉ n = 1.

ïÔÓÀÄÁ É ÉÚ ÔÅÏÒÅÍÙ Ï ÓŒÅÄÅÎÉÉ ËÒÁÔÎÏÇÏ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ Ë ÐÏŒÔÏÒÎÏÍÕ ŒÙ- ÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ŒÅÒÎÁ, ÅÓÌÉ G | \ÐÒÏÓÔÏÅ" ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ (ÓÍ. ÌÅÍÍÕ). îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ ÔÁËÖÅ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ŒÅÒÎÁ ÄÌÑ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÊ B_i, ÕÐÏÍÑÎÕÔÙÈ Œ ÌÅÍÍÅ.

ðÏÓËÏÌØËÕ (G_1 ∘ G_2)^′ = G^′_1 ∘ G^′_2, det AB = det A · det B, É |xy| = |x| · |y|, ÔÅÏÒÅÍÁ ŒÅÒÎÁ ÄÌÑ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÉ G_1 ∘ G_2, ÅÓÌÉ ÏÎÁ ŒÅÒÎÁ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ÏÔÏÂÒÁ- ÖÅÎÉÊ G_1; G_2 Œ ÏÔÄÅÌØÎÏÓÔÉ.

ôÅÐÅÒØ ÉÚ ÌÅÍÍÙ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÔÅÏÒÅÍÁ ŒÅÒÎÁ, ÅÓÌÉ ÎÏÓÉÔÅÌØ ÆÕÎËÃÉÉ f ÓÏÄÅÒÖÉÔÓÑ Œ ÔÏÊ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ ÎÁÞÁÌÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ, Œ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÕÔŒÅÒ- ÖÄÅÎÉÅ ÌÅÍÍÙ. äÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ f ÔÅÏÒÅÍÁ ÄÏËÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÉÍÅÎÅ- ÎÉÅÍ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÅÄÉÎÉÃÙ.

äŒÁ ÂÁÚÉÓÁ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V ÎÁÚÏŒÅÍ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎ- ÎÙÍÉ, ÅÓÌÉ ÍÁÔÒÉÃÁ ÐÅÒÅÈÏÄÁ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ É ÍÅÅÔ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÊ ÏÐÒÅÄÅÌÉ- ÔÅÌØ. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ \ÂÙÔØ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÍÉ" | ÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ, ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ËÏÔÏÒÏÇÏ ŒÓÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÂÁÚÉÓÏŒ ÒÁÓÐÁÄÁ- ÅÔÓÑ ÎÁ ÄŒÁ ËÌÁÓÓÁ, ÎÁÚÙŒÁÅÍÙÈ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÑÍÉ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ V .

óÉÓÔÅÍÁ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÙÈ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÅÊ U , ÐÏËÒÙŒÁÀÝÁÑ ŒÓÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, Œ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ŒÙÂÒÁÎÁ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÑ s_U , ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÁÔÌÁÓÏÍ. áÔÌÁÓ 1

2íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõíáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 2 óåíåóôòìåëãéñ 8

ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÊ ÔÏÞËÉ a É ÄŒÕÈ ËÏÏÒÄÉ- ÎÁÔÎÙÈ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÅÊ U_1 ∋ a É U_2 ∋ a ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ det(s^′_{U2} (s^{−1}_{U2} (a)) ∘ (s^{−1}_{U1} )^′(a)) ¿ 0. çÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÄŒÁ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ÁÔÌÁÓÁ ÏÐÒÅÄÅÌÑÀÔ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ, ÅÓÌÉ ÉÈ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ | ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÁÔÌÁÓ. îÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅ \ÏÐÒÅÄÅÌÑÔØ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÀ" | ÏÔÎÏÛÅ- ÎÉÅ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÅ ÁÔÌÁÓÏŒ; ËÌÁÓÓ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÅÊ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ.

îÅÔÒÕÄÎÏ ÔÁËÖÅ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÑ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÏÒÉ- ÅÎÔÁÃÉÀ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ ËÁÓÁÔÅÌØÎÙÈ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒ T_aM : ŒÙÂÅÒÅÍ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÂÁ- ÚÉÓÁ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ T_aM = s^′_U (s^{−1}_U (a))(R^m) ÏÂÒÁÚ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÏÇÏ ÂÁÚÉÓÁ Œ R^m ÐÒÉ ÄÅÊÓÔŒÉÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ s^′_U (s^{−1}_U (a)); ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÉ s_U ÉÚ ÏÄÎÏÇÏ É ÔÏÇÏ ÖÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÏÇÏ ÁÔÌÁÓÁ ÄÁÄÕÔ ÏÄÎÕ É ÔÕ ÖÅ ÏÒÉÅÎ- ÔÁÃÉÀ Œ T_aM .

ðÕÓÔØ X | ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ. çÏŒÏÒÑÔ, ÞÔÏ ÔÏÞËÉ x_0; x_1 ∈ X ÓÏÅÄÉÎÉÍÙ ËÒÉŒÏÊ, ÅÓÌÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÓÏÅÄÉÎÑÀÝÁÑ ÉÈ ËÒÉŒÁÑ, Ô.Å. ÎÅÐÒÅÒÙŒ- ÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ fl : [0; 1] → X ÔÁËÏÅ, ÞÔÏ fl(0) = x_0, fl(1) = x_1. ïÔÎÏÛÅÎÉÅ \ÂÙÔØ ÓÏÅÄÉÎÉÍÙÍ ËÒÉŒÏÊ", ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ; ËÌÁÓÓÙ ÜËŒÉŒÁÌÅÎÔÎÏÓÔÉ ÎÁÚÙŒÁÀÔÓÑ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÁÍÉ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÐÒÏ- ÓÔÒÁÎÓÔŒÁ X. ðÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ X ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÙÍ, ÅÓÌÉ ÉÍÅÅÔ ÒÏŒÎÏ ÏÄÎÕ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÕ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ.

ôÅÏÒÅÍÁ 1. œÓÑËÏÅ ÌÉÎÅÊÎÏ ÓŒÑÚÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M ⊂ R^N ÌÉÂÏ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉ- ÒÕÅÍÏ, ÌÉÂÏ ÉÍÅÅÔ Œ ÔÏÞÎÏÓÔÉ ÄŒÅ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÉ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. ðÕÓÔØ A_1 = {(U_i; s_{Ui} )}; A_2 = {(V_i; s_{Vi} )} | ÄŒÁ ÌÏ ËÁÌØÎÏ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÈ ÁÔÌÁÓÁ. ðÒÅÄÐÏÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ a ∈ U_j ∩V_j, É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ œ_{ij}(a) = sgn det(s^′_{Ui} (s^{−1}_{Ui} (a)) ∘ (s^{−1}_{Vj} )^′(a)). äÏËÁÖÅÍ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ œ_{ij}(a) = ±1 ŒÓÅÇÄÁ ÏÄÉÎÁËÏŒÏ | ÉÚ ÜÔÏÇÏ, ÏÞÅŒÉÄÎÏ, ŒÙÔÅËÁÅÔ ÕÔŒÅÒÖÄÅÎÉÅ ÔÅÏÒÅÍÙ.

úÁÍÅÔÉÍ ÐÒÅÖÄÅ ŒÓÅÇÏ, ÞÔÏ œ_{ij}(a) = sgn det(s^′_{Uk} (s^{−1}_{Uk} (a)) ∘ (s^{−1}_{Ui} )^′(a)) · œ_{kj}(a); ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÐÅÒŒÙÊ ÍÎÏÖÉÔÅÌØ ÒÁŒÅÎ 1, ÐÏÓËÏÌØËÕ ÁÔÌÁÓ A_1 ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎ. ôÏ ÖÅ ÓÁÍÏÅ ËÁÓÁÅÔÓÑ ÚÁÍÅÎÙ ŒÔÏÒÏÇÏ ÉÎÄÅËÓÁ. ïÔÓÀÄÁ ŒÙÔÅËÁÅÔ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ œ_{ij}(a) ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ i É j, Á ÔÏÌØËÏ ÏÔ ÔÏÞËÉ a | ÂÕÄÅÍ ÅÇÏ ÏÂÏÚÎÁÞÁÔØ œ(a). äÌÑ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÎÏÓÔÉ ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ Œ ËÁËÏÊ-ÔÏ ÎÁÐÅÒÅÄ ŒÙÂÒÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ a ÉÍÅÅÍ œ(a) = 1.

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ b ∈ M ; ÓÏÅÄÉÎÉÍ ÔÏÞËÉ a É b ËÒÉŒÏÊ fl, É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ T = {t ∈ [0; 1] | œ(fl(t)) = 1}. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ T ÎÅÐÕÓÔÏ É ÏÔËÒÙÔÏ; ÄÏËÁÖÅÍ ÅÇÏ ÚÁÍËÎÕÔÏÓÔØ. ðÕÓÔØ ø_n → ø ÐÒÉ n → ∞, ÇÄÅ ø_n ∈ T . ðÕÓÔØ œ(ø ) = −1. üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÄÌÑ ËÁËÉÈ-ÔÏ i É j ÉÍÅÅÍ fl(ø ) ∈ U_i ∩V_j, É œ_{ij}(fl(ø )) = −1. íÎÏÖÅ- ÓÔŒÏ U_i ∩ V_j ÏÔËÒÙÔÏ; ÎÅÔÒÕÄÎÏ ŒÉÄÅÔØ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÙ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÏÔËÒÙÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÏÔËÒÙÔÙ. ïÔÓÀÄÁ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ ÄÌÑ ŒÓÅÈ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÏÌØÛÉÈ n ÔÏÞËÁ fl(ø_n) ÐÒÉÎÁÄÌÅÖÉÔ ÔÏÊ ÖÅ ËÏÍÐÏÎÅÎÔÅ ÌÉÎÅÊÎÏÊ ÓŒÑÚÎÏÓÔÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ U_i ∩V_j, ÞÔÏ É fl(ø ), É ÐÏÜÔÏÍÕ œ(fl(ø_n)) = œ_{ij}(fl(ø_n)) = œ_{ij}(fl(ø )) = −1 ŒÏÐÒÅËÉ ŒÙÂÏÒÕ ÔÏÞÅË ø_n.

íÎÏÖÅÓÔŒÏ T ⊂ [0; 1] ÏÔËÒÙÔÏ, ÚÁÍËÎÕÔÏ É ÎÅÐÕÓÔÏ | ÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ, T = [0; 1].

ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ M ⊂ R^N | ÇÌÁÄËÏÅ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÏÅ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ, É f : M → R. œÙÂÅÒÅÍ ÏÒÉÅÎÔÉÒÏŒÁÎÎÙÊ ÁÔÌÁÓ {U_i}, É ŒÏ ŒÓÅÈ ÐÏÄÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁÈ T_bM , ÇÄÅ b ∈ U_i, ŒÙÂÅÒÅÍ ÏÒÔÏÎÏÒÍÉÒÏŒÁÎÎÙÅ ÂÁÚÉÓÙ v^b_1; : : : ; v^b_m, ÓÏÇÌÁÓÏŒÁÎ- ÎÙÅ Ó ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÅÊ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ T_bM . ðÕÓÔØ s_{Ui} (0) = b, É ¯_i(b) | ÍÁÔÒÉÃÁ

íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõíáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 2 óåíåóôòìåëãéñ 83

ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ s^′_{Ui} (0) : R^m → T_bM , ÚÁÐÉÓÁÎÎÁÑ Œ ÂÁÚÉÓÁÈ {e_i}; {v_i}, ÇÄÅ {e_i} | ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÊ ÂÁÚÉÓ Œ R^m. îÁÚÏŒÅÍ ÉÎÔÅÇÒÁÌÏÍ ÏÔ ÆÕÎËÃÉÉ f ÐÏ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÉ U_i ŒÅÌÉÞÉÎÕ ∫ U_i f(x) dx = ∫ R^m f(sU^i (x)) |¯i(sU^i (x))| dx. åÓÌÉ supp f ⊂ Ui, ÔÏ ÐÏ

ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ∫ M f(x) dx^{def}= ∫ U_i f(x) dx. œ ÐÒÏÔÉŒÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÐÕÓÔØ {%i} | ÒÁÚ-

ÂÉÅÎÉÅ ÅÄÉÎÉÃÙ, ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÅÅ ÐÏËÒÙÔÉÀ {U_i}. ðÏÌÏÖÉÍ ÐÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÀ ∫ M f(x) dx = ∑ i ∫ U_i %i(x)f(x) dx.

ôÅÏÒÅÍÁ 2. ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌÁ ÏÔ ÆÕÎËÃÉÉ ÐÏ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÀ ËÏÒÒÅËÔÎÏ, Ô.Å. ÎÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÍÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÒÁÚÂÉÅÎÉÊ ÅÄÉÎÉÃÙ.

ðÏÄÞÅÒËÎÅÍ, ÞÔÏ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÒÁÎÎÏÊ ÏÒÉÅÎÔÁÃÉÉ (ÍÅÎÑÅÔÓÑ ÚÎÁË), É ÄÌÑ ÎÅÏÒÉÅÎÔÉÒÕÅÍÙÈ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÊ ŒÏÏÂÝÅ ÎÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ ÏÐÒÅÄÅ- ÌÅÎ. éÎÔÅÇÒÁÌ ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÁËÖÅ ÚÁŒÉÓÉÔ ÏÔ ŒÙÂÒÁÎÎÏÇÏ ÓËÁÌÑÒÎÏÇÏ ÐÒÏÉÚŒÅÄÅÎÉÑ Œ ÏÂSSÅÍÌÀÝÅÍ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R^N. ðÒÉÞÉÎÙ ÜÔÏÊ ÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔÉ ÂÕÄÕÔ ŒÙÑÓÎÅÎÙ ÐÏÚÖÅ.

äÏËÁÚÁÔÅÌØÓÔŒÏ. îÅÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔØ ÏÔ ÉÓÐÏÌØÚÕÅÍÙÈ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ ÐÒÉ ÆÉËÓÉÒÏ- ŒÁÎÎÏÍ ÎÁÂÏÒÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÎÙÈ ÏËÒÅÓÔÎÏÓÔÅÊ {U_i} ÓÌÅÄÕÅÔ ÉÚ ÆÏÒÍÕÌÙ ÚÁÍÅÎÙ ÐÅÒÅÍÅÎÎÙÈ Œ ËÒÁÔÎÏÍ ÉÎÔÅÇÒÁÌÅ. ðÕÓÔØ ÔÅÐÅÒØ ÉÍÅÀÔÓÑ ÄŒÁ ÁÔÌÁÓÁ {U_i} É {V_i}, É ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÅ ÒÁÚÂÉÅÎÉÑ ÅÄÉÎÉÃÙ {%_i} É {ø_i}. ôÏÇÄÁ ∑ i ∫ U_i %i(x)f(x) dx = ∑ i;j ∫ U_i∩V_j %i(x)øj(x)f(x) dx = ∑ j ∫ V_j øj(x)f(x) dx.

åÓÌÉ ÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M ËÏÍÐÁËÔÎÏ, ÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ∫ M 1 · dx, ÎÁÚÙŒÁ- ÅÍÙÊ ÏÂSSÅÍÏÍ (ÉÌÉ ÍÅÒÏÊ) M .