íáôåíáôéþåóëéê ëïììåäö îíõ íáôåíáôéþåóëéê áîáìéú, 2 óåíåóôò

üëúáíåî (26 íáñ 2002 ç.)

ëÒÉÔÅÒÉÉ ÏÃÅÎÏË ÂÕÄÕÔ ŒÙÒÁÂÏÔÁÎÙ Œ ÐÒÏÃÅÓÓÅ ÐÒÏŒÅÒËÉ, ÎÏ ÄÌÑ ÐÏÌÕÞÅÎÉÑ ÏÃÅÎËÉ ĂÏÔÌÉÞÎÏĄ ÒÅÛÉÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ ÚÁŒÅÄÏÍÏ ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ.

úÁÄÁÞÁ 1. îÁÊÄÉÔÅ ÏÂSSÅÍ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÁ Œ R^2× C^2 = {(x_1; x_2; z_1; z_2)}, ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÕÓÌÏŒÉÅÍ |x_1|+ |x_2|+ |z_1| + |z_2| ≤ 1.

úÁÄÁÞÁ 2. äŒÁ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ Œ RP^3 ÚÁÄÁÎÙ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑÍÉ x^3_0 + x^3_1 + x^3_2 + x^3 = 0 É x^5_0 + x^5_1 + x^5_2 + x^5_3 = 0 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÅÎÎÏ ([x_0 : x_1 : x_2 : x_3] | ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÙ). œ ËÁËÉÈ ÔÏÞËÁÈ ÜÔÉ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ ËÁÓÁÀÔÓÑ?

úÁÄÁÞÁ 3. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÔÒÅÈÍÅÒÎÕÀ ÓÆÅÒÕ S^3 = {(z; w) ∈ C^2 | |z|^2 + |w|^2 = 1}, É ÄÌÑ ÐÒÏÉÚŒÏÌØÎÏÇÏ (z; w) ∈ S^3 ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ŒÅËÔÏÒÙ v_1(z; w) = (iz; iw), v_2(z; w) = (−w; z), v_3(z; w) = (−iw; iz) Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÔÉ ŒÅËÔÏÒÙ ËÁÓÁÀÔÓÑ ÓÆÅÒÙ Œ ÔÏÞËÅ (z; w). Â) îÁÊÄÉÔÅ ËÏÍÍÕÔÁÔÏÒÙ ŒÅËÔÏÒÎÙÈ ÐÏÌÅÊ v_1; v_2; v_3.

úÁÄÁÞÁ 4. ëÒÉŒÁÑ fl : R → R^3 ÚÁÄÁÎÁ ÆÏÒÍÕÌÏÊ fl(t) = (t; t^2; t^3). äÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÉ p ∈ fl(R) ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÁÓÁÔÅÌØÎÕÀ ÐÒÑÍÕÀ Ë fl Œ ÔÏÞËÅ p, ÉÚ ËÏÔÏÒÏÊ ŒÙÂÒÏÛÅÎÁ ÓÁÍÁ ÔÏÞËÁ p. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÂSSÅÄÉÎÅÎÉÅ ÜÔÉÈ ÐÒÑÍÙÈ Ó ŒÙÂÒÏÛÅÎÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÇÌÁÄËÉÍ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅÍ Œ R^3. Â) ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÕËÁÚÁÎÎÏÅ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ ÂÕËŒÏÊ X É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ g : X → RP^2, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÅÅ ËÁÖÄÏÊ ÔÏÞËÅ x ∈ X ÐÒÑÍÕÀ, ÐÒÏÈÏÄÑÝÕÀ ÞÅÒÅÚ ÎÁÞÁÌÏ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÕÀ ËÁÓÁÔÅÌØÎÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ Ë X Œ ÔÏÞËÅ x. îÁÊÄÉÔÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÔÏÞËÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ g.

úÁÄÁÞÁ 5. ðÕÓÔØ ‘ ∈ RP^3 | ÐÒÑÍÁÑ Œ R^4 = C^2 . ëÁÓÁÔÅÌØÎÙÊ ŒÅËÔÏÒ X(‘) ÜÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ, ÓÏÐÏÓÔÁŒÌÑÀÝÅÅ ËÁÖÄÏÍÕ ŒÅËÔÏÒÕ v ∈ ‘ ËÌÁÓÓ ŒÅËÔÏÒÁ iv Œ ÆÁËÔÏÒÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R^4=‘. ðÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÅ M ⊂ RP^3 ÓÏÓÔÏÉÔ ÉÚ ÔÏÞÅË Ó ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ [0 : x : y : z]. îÁÊÄÉÔÅ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ a ∈ M ÔÁËÉÅ, ÞÔÏ ŒÅËÔÏÒ X(a) ËÁÓÁÅÔÓÑ ÐÏÄÍÎÏÇÏÏÂÒÁÚÉÑ M .