íÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÉÊ ÁÎÁÌÉÚ, ÌÉÓÔÏË 5

1. îÁÊÔÉ n-ÍÅÒÎÙÊ ÏÂSSÅÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ

´ = {(x_1; : : :; x_{n+1}) ∈ R^{n+1} | x_1 ⩾ 0; : : :; x_{n+1} ⩾ 0; x_1 + · · · + x_{n+1} = 1}

(ÜÔÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ n-ÍÅÒÎÙÍ ÓÉÍÐÌÅËÓÏÍ).

2. îÁÊÄÉÔÅ ÉÎÔÅÇÒÁÌ ÏÔ ÆÕÎËÃÉÉ f(x; y) = x^2y^2 ÐÏ ËÒÕÇÕ ÒÁÄÉÕÓÁ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ.

3. ëÁË ÉÚŒÅÓÔÎÏ, ÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ ÍÅÓÔÏ ÔÏÞÅË ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÐÒÏÉÚŒÅ- ÄÅÎÉÅ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÊ ËÏÔÏÒÙÈ ÏÔ ÔÏÞÅË (1; 0) É (−1; 0) ÒÁŒÎÏ 1, ÉÍÅÅÔ ŒÉÄ ŒÏÓØÍÅÒËÉ (ĂÌÅÍÎÉÓËÁÔÁ âÅÒÎÕÌÌÉĄ). îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÁÓÔÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ÐÅÔÅÌØ ÜÔÏÊ ŒÏÓØÍÅÒËÉ, 4. îÁÒÉÓÕÊÔÅ ÎÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ËÒÉŒÕÀ, ÚÁÄÁÎÎÕÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ y^2 = x^2 + x^3, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÁÓÔÉ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ, ÚÁËÌÀÞÅÎÎÏÊ ŒÎÕÔÒÉ ÅÅ ÐÅÔÌÉ. 5. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ É ÏÂSSÅÍ ÔÏÒÁ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÏÇÏ ŒÒÁÝÅÎÉÅÍ ËÒÕÇÁ ÒÁÄÉÕÓÁ r ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏÓÉ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÏÊ ÎÁ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÉ R ¿ r ÏÔ ÏÓÉ.

6. îÁÊÄÉÔÅ ÏÂSSÅÍ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÔÒÅÈÍÅÒÎÏÇÏ ÛÁÒÁ ÒÁÄÉÕÓÏÍ 1 Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÎÁÞÁÌÅ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÃÉÌÉÎÄÒÁ, ÚÁÄÁÎÎÏÇÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ (x − 1=2)^2 + y^2 ⩽ 1=4.

7. îÁÊÄÉÔÅ ÐÌÏÝÁÄØ ÞÁÓÔÉ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÅÄÉÎÉÞÎÏÊ ÓÆÅÒÙ, ÌÅÖÁÝÅÊ ŒÎÕ- ÔÒÉ ÃÉÌÉÎÄÒÁ ÉÚ ÚÁÄÁÞÉ 6.

8. ðÕÓÔØ f_1; : : :; f_n | ÆÕÎËÃÉÉ, ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙÅ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1]. ðÏÌÏ- ÖÉÍ ´(x_1; : : :; x_n) = det ‖f_i(x_j )‖ É ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ G ÍÁÔÒÉÃÕ ‖a_{ij} ‖, ÇÄÅ a_{ij} =

∫_1 0 f_if_j dx. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ 1 n! ∫ [0;1]^n

(´(x_1; : : :; x_n))^2 dx_1 : : : dx_n = det G: