ôÅÏÒÉÑ ÆÕÎËÃÉÊ ËÏÍÐÌÅËÓÎÏÇÏ ÐÅÒÅÍÅÎÎÏÇÏ, ŒÅÓÎÁ 2002. üËÚÁÍÅÎ 26 ÍÁÑ 2002

ëÒÉÔÅÒÉÉ ÏÃÅÎÏË ÂÕÄÕÔ ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏŒÁÎÙ ÐÏÓÌÅ ÐÒÏŒÅÒËÉ, ÎÏ ÄÌÑ ÐÏ- ÌÕÞÅÎÉÑ ÏÃÅÎËÉ ĂÏÔÌÉÞÎÏĄ ÚÁŒÅÄÏÍÏ ÎÅ ÏÂÑÚÁÔÅÌØÎÏ ÒÅÛÉÔØ ŒÓÅ ÚÁÄÁÞÉ.

1. æÕÎËÃÉÑ f ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁ ÎÁ ÚÁÍËÎÕÔÏÍ ËÒÕÇÅ D = {z | |z| ⩽ 1} É ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁ Œ ÅÇÏ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔÉ. äÁÎÏ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ f ÎÁ ÇÒÁÎÉÃÅ ËÒÕÇÁ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f | ËÏÎÓÔÁÎÔÁ.

2. ðÕÓÔØ L ⊂ C | ÒÅÛÅÔËÁ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÁÑ ÞÉÓÌÁÍÉ 1 É ø , ÇÄÅ Im ø ≠ 0, É ÐÕÓÔØ ˝ | ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ œÅÊÅÒÛÔÒÁÓÓÁ. äÁÎÏ, ÞÔÏ ˝(1=2) = 0. úÁÐÉÛÉÔÅ Œ ÑŒÎÏÍ ŒÉÄÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ËÁËÏÊ-ÎÉÂÕÄØ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅ- ÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ, ÒÉÍÁÎÏŒÁ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ ËÏÔÏÒÏÊ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ C =L.

3. îÁÊÄÉÔÅ ÎÕÌÉ É ÐÏÌÀÓÁ (Ó ËÒÁÔÎÏÓÔÑÍÉ) ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÏÒÍÙ zdz=w ÎÁ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÏÊ ÆÕÎËÃÉÉ, ÚÁÄÁÎÎÏÊ ÕÒÁŒÎÅ- ÎÉÅÍ z^5 + w^5 = 1.

4. ðÕÓÔØ U = C \ {0; 1}. ïÐÉÛÉÔÅ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÙ ÏÂÌÁÓÔÉ U. 5. f É g | ÃÅÌÙÅ ÆÕÎËÃÉÉ, ÎÅ ÑŒÌÑÀÝÉÅÓÑ ËÏÎÓÔÁÎÔÁÍÉ É ÕÄÏŒÌÅÔŒÏÒÑ- ÀÝÉÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÕ (f(z))^2 + (g(z))^2 = 1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÁÑ ÔÏÞËÁ z ∈ C , ÞÔÏ f(z) = 1 É g(z) = 0.

6. ëÏÎÅÞÎÁ ÉÌÉ ÂÅÓËÏÎÅÞÎÁ ÐÌÏÝÁÄØ Œ ÇÉÐÅÒÂÏÌÉÞÅÓËÏÊ ÍÅÔÒÉËÅ ÏÔËÒÙ- ÔÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ C \ {0; 1; 2}?

7. f(z) = a_0+a_1z+a_2z^2+: : : | ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÁÑ, ÏÄÎÏÌÉÓÔÎÁÑ É ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ Œ ÅÄÉÎÉÞÎÏÍ ËÒÕÇÅ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |a_n| = o(1= √ n).