ôæëð, ŒÅÓÎÁ 2002, ÌÉÓÔÏË 5

òÉÍÁÎÏŒÙ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ; ÐÒÉÎÃÉÐ ÁÒÇÕÍÅÎÔÁ

1. ðÕÓÔØ !_1 É !_2 | ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÅ ÆÏÒÍÙ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏ- ŒÅÒÈÎÏÓÔÉ, ÎÅ ÒÁŒÎÙÅ ÔÏÖÄÅÓÔŒÅÎÎÏ ÎÕÌÀ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËÒÁÔ- ÎÏÓÔÅÊ ÎÕÌÅÊ Õ ÆÏÒÍÙ !_1 | ÔÁËÁÑ ÖÅ, ËÁË Õ ÆÏÒÍÙ !_2. 2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÏ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ 1-ÆÏÒÍ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ËÏÎÅÞÎÏÍÅÒÎÏ.

3. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÓÆÅÒÅ òÉÍÁÎÁ ÎÅÔ ÎÅÎÕÌÅŒÙÈ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙÈ ÆÏÒÍ. 4*. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÕÍÍÁ ËÒÁÔÎÏÓÔÅÊ ÎÕÌÅÊ ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÏÊ ÆÏÒÍÙ ÎÁ ËÏÍ- ÐÁËÔÎÏÊ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÒÏÄÁ g ÚÁŒÉÓÉÔ ÔÏÌØËÏ ÏÔ g, É ÎÁÊÄÉÔÅ ÜÔÕ ÚÁŒÉÓÉÍÏÓÔØ. (œÙ ÍÏÖÅÔÅ ÐÏÌØÚÏŒÁÔØÓÑ ÔÅÍ, ÞÔÏ ÎÁ ËÏÍÐÁËÔÎÏÊ ÒÉ- ÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÎÅÐÏÓÔÏÑÎÎÁÑ ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ.) 5. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ÆÁËÔÏÒÕ C ÐÏ ÐÒÑÍÏ- ÕÇÏÌØÎÏÊ ÒÅÛÅÔËÅ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÏÎÁ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÒÉÍÁÎÏŒÏÊ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØÀ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ w^2 = P (z), ÇÄÅ P | ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÔÒÅÔØÅÊ ÓÔÅÐÅÎÉ Ó ÔÒÅÍÑ ÒÁÚÌÉÞÎÙÍÉ ŒÅÝÅÓÔŒÅÎÎÙÍÉ ËÏÒÎÑÍÉ.

6. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ËÏÎÆÏÒÍÎÏÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÐÒÑÍÏÕÇÏÌØÎÉËÁ ÎÁ ŒÅÒÈÎÀÀ ÐÏ- ÌÕÐÌÏÓËÏÓÔØ (ÕËÁÚÁÎÉÅ: ŒÏÓÐÏÌØÚÕÊÔÅÓØ ˝-ÆÕÎËÃÉÅÊ).

7. ðÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÉ f É g ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÙ ÎÁ ÏÇÒÁÎÉÞÅÎÎÏÊ ÏÂÌÁÓÔÉ D Ó ËÕÓÏÞÎÏ-ÇÌÁÄËÏÊ ÇÒÁÎÉÃÅÊ É ÇÏÌÏÍÏÒÆÎÙ Œ ÅÅ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔÉ. ðÅÒÄÐÏ- ÌÏÖÉÍ, ÞÔÏ ÐÒÉ ŒÓÅÈ z ∈ @D ŒÙÐÏÌÎÅÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ |f(z)| ¿ |g(z)|. äÏ- ËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÆÕÎËÃÉÉ f É f + g ÉÍÅÀÔ (Ó ÕÞÅÔÏÍ ËÒÁÔÎÏÓÔÉ) ÏÄÉÎÁËÏŒÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ÎÕÌÅÊ ŒÏ ŒÎÕÔÒÅÎÎÏÓÔÉ D.

8. ðÕÓÔØ X | ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÁÑ ËÒÉŒÁÑ, É ÐÕÓÔØ ÆÕÎËÃÉÑ f, ÍÅÒÏÍÏÒÆÎÁÑ ÎÁ X, ÉÍÅÅÔ ÎÁ ÎÅÊ ÎÕÌÉ a_1; : : : ; a_n É ÐÏÌÀÓÙ b_1; : : : ; b_n (ËÁÖÄÙÊ ÎÕÌØ ÉÌÉ ÐÏÌÀÓ ÐÏŒÔÏÒÅÎ ÓÔÏÌØËÏ ÒÁÚ, ËÁËÏŒÁ ÅÇÏ ËÒÁÔÎÏÓÔØ). äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ

a_1 + : : : + a_n − b_1 − : : : − b_n = 0

(ÓÌÏÖÅÎÉÅ | Œ ÓÍÙÓÌÅ ÇÒÕÐÐÏŒÏÊ ÏÐÅÒÁÃÉÉ ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËÏÊ ËÒÉŒÏÊ). [õËÁÚÁÎÉÅ: ÐÒÏÉÎÔÅÇÒÉÒÕÊÔÅ zdf=f ÐÏ ÐÏÄÈÏÄÑÝÅÍÕ ËÏÎÔÕÒÕ ÎÁ ÐÌÏÓËÏ- ÓÔÉ.]

9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁ ÜÌÌÉÐÔÉÞÅÓËËÏÊ ËÒÉŒÏÊ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÍÅÒÏÍÏÒÆ- ÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ, ÉÍÅÀÝÁÑ ÎÕÌÉ a_1; : : : ; a_n Ó ËÒÁÔÎÏÓÔÑÍÉ p_1; : : : ; p_n É ÐÏ- ÌÀÓÙ b_1; : : : ; b_m Ó ËÒÁÔÎÏÓÔÑÍÉ q_1; : : : ; q_m (É ÎÅ ÉÍÅÀÝÁÑ ÄÒÕÇÉÈ ÎÕÌÅÊ É ÐÏÌÀÓÏŒ) ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ p_1 + : : : + p_n = q_1 + : : : + q_m É p_1a_1 + : : : + p_na_n = q_1b_1 + : : : + q_mb_m.