ìÉÓÔÏË 10. îÁËÒÙŒÁÀÝÉÅ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÁ (15 ÁÐÒÅÌÑ)

1. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÔÏÒÁ T^2.

2. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÂÕËÅÔÁ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. 3. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÂÕËÅÔÁ S^1 ⋁ S^2.

4. ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÎÅÒÅÇÕÌÑÒÎÏÇÏ ÎÁËÒÙÔÉÑ ÂÕËÅÔÁ ÄŒÕÈ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÅÊ. 5. ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÕÎÉŒÅÒÓÁÌØÎÏÅ ÎÁËÒÙÔÉÅ ÓÆÅÒÙ Ó g ÒÕÞËÁÍÉ, ÇÄÅ g ⩾ 2.

6. ðÕÓÔØ ÏÄÎÁ ÄŒÕÍÅÒÎÁÑ ÐÏŒÅÒÈÎÏÓÔØ n-ÌÉÓÔÎÏ ÎÁËÒÙŒÁÅÔ ÄÒÕÇÕÀ. ëÁË ÓŒÑÚÁÎÙ ÉÈ ÜÊÌÅÒÏŒÙ ÈÁÒÁËÔÅ- ÒÉÓÔÉËÉ?

7. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÆÅÒÕ Ó g_1 ÒÕÞËÁÍÉ ÍÏÖÎÏ ÎÁËÒÙÔØ ÓÆÅÒÏÊ Ó g_2 ÒÕÞËÁÍÉ (g_1; g_2 ⩾ 2) ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ g_2 − 1 ÄÅÌÉÔÓÑ ÎÁ g_1 − 1.

8. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÊ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍ ÎÁËÒÙÔÉÑ ÐÏÌÎÏÓÔØÀ ÚÁÄÁčÔÓÑ ÏÂÒÁÚÏÍ ÏÄÎÏÊ ÔÏÞËÉ ÐÒÉ ÜÔÏÍ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÅ.

9. Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÁËÒÙÔÉÅ p : ~X → X ÒÅÇÕÌÑÒÎÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÇÒÕÐÐÁ Aut (p) ÔÒÁÎ- ÚÉÔÉŒÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ ÓÌÏÅ p^{−1}(x_0), Ô.Å. ÐÅÒÅŒÏÄÉÔ ÌÀÂÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÓÌÏÑ Œ ÌÀÂÏÊ ÄÒÕÇÏÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÔÏÇÏ ÖÅ ÓÌÏÑ.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÒÅÇÕÌÑÒÎÏÇÏ ÎÁËÒÙÔÉÑ p : ~X → X ÇÒÕÐÐÁ Aut (p) ÉÚÏÍÏÒÆÎÁ ß_1(X; x_0)=p_∗ß_1( ~X; ~x_0). 10. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÌÀÂÁÑ ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G ÓŒÏÂÏÄÎÁ.

11. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ H | ÐÏÄÇÒÕÐÐÁ ÓŒÏÂÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ G É ÉÎÄÅËÓ [G : H] = k ¡ ∞, ÔÏ rk H = (rk G − 1)k + 1.

12. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓŒÏÂÏÄÎÁÑ ÇÒÕÐÐÁ ÒÁÎÇÁ 2 ÓÏÄÅÒÖÉÔ Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÐÏÄÇÒÕÐÐÙ ÓŒÏÂÏÄÎÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÌÀÂÏÇÏ ÒÁÎÇÁ n (Œ ÔÏÍ ÞÉÓÌÅ É ÒÁÎÇÁ ∞).