œŒÅÄÅÎÉÅ Œ ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÕÀ ÇÅÏÍÅÔÒÉÀ ÏÔ ALG. õÐÒÁÖÎÅÎÉÑ. úÁÄÁÎÉÅ Ć 2

ëŒÁÄÒÉËÉ É ËÏÎÉËÉ.

2⋄1. îÁ ÅŒËÌÉÄÏŒÏÊ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÐÏÌÑÒÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÏËÒÕÖÎÏ- ÓÔÉ, ÏÇÒÁÎÉÞÉŒÁÀÝÅÊ ËÒÕÇ K. ãÉÒËÕÌÅÍ É ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÐÏÌÀÓ ÄÁÎÎÏÊ ÐÒÑÍÏÊ, ÎÅ ÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÅÊ K, É ÐÏÌÑÒÕ ÄÁÎÎÏÊ ÔÏÞËÉ p ∉ K.

2⋄2. ïÐÉÛÉÔÅ ÆÉÇÕÒÕ, ÏÂÒÁÚÕÅÍÕÀ Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ ÐÌÏÓËÉÈ ËÏÎÉË ŒÓÅÍÉ ËÏÎÉËÁÍÉ, ÐÒÏÈÏÄÑ- ÝÉÍÉ ÞÅÒÅÚ ÔÏÞËÉ a = (1 : 0 : 0), b = (0 : 1 : 0), c = (0 : 0 : 1), d = (1 : 1 : 1). îÁÐÉÛÉÔÅ ÏÂÝÅÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ (Ó ÎÅÏÐÒÅÄÅÌčÎÎÙÍÉ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÁÍÉ), ÚÁÄÁÀÝÅÅ ŒÓÅ ÔÁËÉÅ ËÏÎÉËÉ. ïÐÉÛÉÔÅ ŒÓÅ ÏÓÏÂÙÅ ËÏÎÉËÉ Œ ÜÔÏÍ ÓÅÍÅÊÓÔŒÅ.

2⋄3. îÅÏÓÏÂÁÑ ËŒÁÄÒÉËÁ Œ P_n ÉÍÅÅÔ ÍÁÔÒÉÃÕ çÒÁÍÁ A. îÁÊÄÉÔÅ ÍÁÔÒÉÃÕ çÒÁÍÁ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÊ ËŒÁÄÒÉËÉ Œ P^×_n Œ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÏÍ ÂÁÚÉÓÅ?

2⋄4 (1{1 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑ ÎÁ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ËÏÎÉËÅ). òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÕÀ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÁÃÉÀ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ËÏÎÉËÉ P_1^∼ Q ⊂ P_2. îÁÚÏŒčÍ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ ËÏÎÉËÉ ÂÉÅË- ÃÉÀ Q Q, ÉÎÄÕÃÉÒÏŒÁÎÎÕÀ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÁŒÔÏÍÏÒÆÉÚÍÏÍ P_1.

Á) òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ËÁËÉÅ-ÎÉÂÕÄØ ÄŒÅ ÔÏÞËÉ p_1; p_2 ∈ Q É ÐÒÑÍÕÀ ‘. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ËÏÍÐÏÚÉÃÉÑ ÐÒÏÅËÃÉÉ Q ÉÚ p_1 ÎÁ ‘ É ÐÒÏÅËÃÉÉ ‘ ÉÚ p_2 ÎÁ Q ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÙÍ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅÍ ËÏÎÉËÉ. îÁÊÄÉÔÅ ÅÇÏ ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÙÅ ÔÏÞËÉ, É ÏÐÉÛÉÔÅ, ËÁË ÏÎÏ ÄÅÊÓÔŒÕÅÔ ÎÁ P_1 É p_2.

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÄÒÏÂÎÏ ÌÉÎÅÊÎÏÅ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÅ ËÏÎÉËÉ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ ÏÐÉÓÁÎÎÙÍ ŒÙÛÅ ÏÂÒÁÚÏÍ (ÍÎÏÇÉÍÉ ÒÁÚÎÙÍÉ ÓÐÏÓÏÂÁÍÉ). ëÁË ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ÔÁËÏÍ ŒÉÄÅ ËÏÍÐÏ- ÚÉÃÉÑ ÄŒÕÈ ÐÒÅÏÂÒÁÚÏŒÁÎÉÊ ÏÐÉÓÁÎÎÏÇÏ ŒÙÛÅ ŒÉÄÁ?

2⋄5. äÁÎÁ ÎÅÏÓÏÂÁÑ ËÏÎÉËÁ Q ⊂ P_2 É 3 ÔÏÞËÉ A, B, C. ïÄÎÏÊ ÌÉÎÅÊËÏÊ ÐÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË, ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q ÓÏ ÓÔÏÒÏÎÁÍÉ, ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏ ÐÒÏÈÏÄÑÝÉÍÉ^1 ÞÅÒÅÚ A, B, C. óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÜÔÁ ÚÁÄÁÞÁ?

2⋄6. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÒÅÛÉÔÅ ÚÁÄÁÞÕ ÄŒÏÊÓÔŒÅÎÎÕÀ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ.

2⋄7 (2{2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑ ÎÁ ÎÅÏÓÏÂÏÊ ËÏÎÉËÅ). áÎÁÌÏÇÉÞÎÏ ÚÁÄ. 2⋄4, ÎÁÚÏŒčÍ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÎÁ ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÚÏŒÁÎÎÏÊ ËÏÎÉËÅ P_1^∼ Q ⊂ P_2 ÁÌÇÅÂÒÁÉÞÅÓËÉÍ ÔÉÐÁ m{n, ÅÓÌÉ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÁÒ ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÕÀÝÉÈ ÔÏÞÅË, ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÎÏÅ ËÁË ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔŒÏ S ⊂ P_1 × P_1, ÚÁÄÁčÔÓÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅÍ f(x_0 : x_1 ; y_0 : y_1) = 0, ÇÄÅ f | ÎÅÐÒÉŒÏÄÉÍÙÊ ÍÎÏÇÏÞÌÅÎ ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÓÔÅÐÅÎÉ m ÐÏ x É ÏÄÎÏÒÏÄÎÙÊ ÓÔÅÐÅÎÉ n ÐÏ y. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÐÒÉ 2{2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÉ ŒÓÅ ÔÏÞËÉ, ËÒÏÍÅ ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ, ÉÍÅÀÔ 2 ÏÂÒÁÚÁ É 2 ÐÒÏÏÂÒÁÚÁ.

2⋄8. ðÕÓÔØ Q, R ÄŒÅ ÇÌÁÄËÉÈ ËÏÎÉËÉ. õÂÅÄÉÔÅÓØ, ÞÔÏ ÐÒÁŒÉÌÁ:

Á) Ăx ←→ y ⇐⇒ (xy) ËÁÓÁÅÔÓÑ RĄ Â) Ăx ←→ y ⇐⇒ T_x ∩ T_yQ ∈ RĄ ÚÁÄÁÀÔ 2{2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÑ ÎÁ Q.

2⋄9. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ 2{2 ÓÏÏÔŒÅÔÓÔŒÉÅ ÎÁ Q ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÉÍÏ ËÁÖÄÙÍ ÉÚ ÄŒÕÈ ÏÐÉÓÁÎÎÙÈ ŒÙÛÅ ÓÐÏÓÏÂÏŒ.

2⋄10 (ÐÏÒÉÚÍ ðÏÎÓÅÌÅ). äÁÎÙ ÄŒÅ ÇÌÁÄËÉÈ ËÏÎÉËÉ Q, R, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÎÁÒÉÓÏŒÁÔØ m- ÕÇÏÌØÎÉË ŒÐÉÓÁÎÎÙÊ Œ Q É ÏÐÉÓÁÎÎÙÊ ÏËÏÌÏ R. œÅÒÎÏ ÌÉ, ÞÔÏ ÔÏÇÄÁ ÔÁËÏÊ ÍÎÏÇÏÕÇÏÌØÎÉË ÂÕÄÅÔ ÒÉÓÏŒÁÔØÓÑ ÓÔÁÒÔÕÑ ÉÚ ÌÀÂÏÊ (ËÒÏÍÅ, ÍÏÖÅÔ, ËÏÎÅÞÎÏÇÏ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ) ÔÏÞËÉ ÎÁ Q Œ ËÁÞÅÓÔŒÅ ÏÄÎÏÊ ÉÚ ŒÅÒÛÉÎ?

1Œ ÔÏÍ ÓÍÙÓÌÅ, ÞÔÏ ÐÒÑÍÙÅ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÈ ÌÅÖÁÔ ÓÔÏÒÏÎÙ ÐÒÏÈÏÄÑÔ ÞÅÒÅÚ . . .