úÁÄÁÞÉ ÐÏ ÁÌÇÅÂÒÅ Ë 11 ÆÅŒÒÁÌÑ 2003 Ç.

1. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ a) ÌÀÂÏÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ ⩽ 4 ÒÁÚÒÅÛÉÍÏ Œ ÒÁÄÉËÁÌÁÈ; b) ÏÂÝÅÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ ÓÔÅÐÅÎÉ ⩾ 5 ÎÅÒÁÚÒÅÛÉÍÏ Œ ÒÁÄÉËÁÌÁÈ.

2. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÅ ÇÒÕÐÐÙ ÐÏÒÑÄËÁ ⩽ 10 ÒÁÚÒÅÛÉÍÙ.

3. óÆÏÒÍÕÌÉÒÕÊÔÅ É ÄÏËÁÖÉÔÅ ÔÅÏÒÅÍÕ Ï ÒÁÚÒÅÛÉÍÏÓÔÉ Œ ÒÁÄÉËÁÌÁÈ ÎÁÄ ÐÏÌÅÍ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÉ- ÓÔÉËÉ a) Œ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÍ ÓÌÕÞÁÅ; b) Œ ÏÂÝÅÍ ÓÌÕÞÁÅ.

4. ðÕÓÔØ L=K | ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏÅ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ, Á œ_1; : : : ; œ_n | ŒÓÅ ÒÁÚÌÉÞÎÙÅ ŒÌÏÖÅÎÉÑ L → K. ïÐÒÅÄÅÌÉÍ ÎÏÒÍÕ É ÓÌÅÄ ŒÙÒÁÖÅÎÉÑÍÉ N_{L=K} (fi) =

∏_n k=1 œ_k(fi), Tr_{L=K} (fi) =

∑_n k=1 œ_k(fi). a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÎÏÒÍÁ É ÓÌÅÄ ÑŒÌÑÀÔÓÑ ÇÏÍÏÍÏÒÆÉÚÍÁÍÉ ÇÒÕÐÐ N_{L=K} : L^∗ → K^∗, Tr_{L=K} : L → K. b) åÓÌÉ L=K ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏ, [L : K] = n, É a ∈ K, ÔÏ N_{L=K} (a) = a^n, Tr_{L=K} (a) = na. c) åÓÌÉ F ⊂ K ⊂ L | ÂÁÛÎÑ ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÙÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ, ÔÏ NL=F = NK=F ∘ NL=K , TrL=F = TrK=F ∘ TrL=K. d) œÙÞÉÓÌÉÔÅ NL=K(ff), TrL=K (ff), ÅÓÌÉ L=K | ÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÏ, Irr^K_ff (t) = t^n +a_1t^{n−1} +· · ·+a_n É [L : K(ff)] = m. e) åÓÌÉ ÏÐÒÅÄÅÌÉÔØ N_{L=K} (fi) = (

∏_r k=1 œ_k(fi))^{[L:K]i} , Tr_{L=K} (fi) = [L : K]_i

∑_r k=1 œ_k(fi), ÔÏ ÓŒÏÊÓÔŒÁ a), b), c), d) ÂÕÄÕÔ ŒÙÐÏÌÎÑÔØÓÑ ÔÁËÖÅ É ÄÌÑ ÎÅÓÅÐÁÒÁÂÅÌØÎÙÈ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÊ.

5. (ðÏÓÔÒÏÅÎÉÑ ÃÉÒËÕÌÅÍ É ÌÉÎÅÊËÏÊ) îÁ ÐÌÏÓËÏÓÔÉ ÚÁÄÁÎÙ ÏÓÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔ É ÔÏÞËÁ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (1; 0); ÒÁÚÒÅÛÁÅÔÓÑ ŒÙÐÏÌÎÑÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÄÅÊÓÔŒÉÑ: (1) ÐÒÏŒÏÄÉÔØ ÐÒÑÍÕÀ ÞÅÒÅÚ ÄŒÅ ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÅ ÔÏÞËÉ; (2) ÐÒÏŒÏ- ÄÉÔØ ÞÅÒÅÚ ÏÔÍÅÞÅÎÎÕÀ ÔÏÞËÕ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ Ó ÃÅÎÔÒÏÍ Œ ÏÔÍÅÞÅÎÎÏÊ ÔÏÞËÅ; (3) ÏÔÍÅÞÁÔØ ÔÏÞËÕ ÐÅÒÅÓÅÞÅÎÉÑ ÄŒÕÈ ÌÉÎÉÊ. a) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÍÏÖÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÌÀÂÕÀ ÔÏÞËÕ Ó ÒÁÃÉÏÎÁÌØÎÙÍÉ ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ. b) ðÕÓÔØ ÆÉËÓÉÒÏŒÁÎÁ ÎÅËÏÔÒÁÑ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÐÏÓÔÒÏÅÎÉÊ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ K_s ÐÏÌÅ, ÐÏÒÏÖÄÅÎÎÏÅ ÎÁÄ Q ËÏ- ÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ ŒÓÅÈ ÔÏÞÅË, ÏÔÍÅÞÅÎÎÙÈ ÐÏÓÌÅ s ÛÁÇÏŒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ [K_s : K_{s−1}] ⩽ 2. c) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÔÏÇÏ, ÞÔÏÂÙ ÔÏÞËÕ Ó ËÏÏÒÄÉÎÁÔÁÍÉ (x; y) ÍÏÖÎÏ ÂÙÌÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏ ÕÓÌÏŒÉÅ [Q(x; y) : Q] = 2^n, Á ÅÓÌÉ ÒÁÓÛÉÒÅÎÉÅ Q(x; y)=Q ÎÏÒÍÁÌØÎÏ, ÔÏ ÏÎÏ É ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ. d) äÏËÁÖÉÔÅ ÎÅŒÏÚÍÏÖÎÏÓÔØ ÔÒÉÓÅËÃÉÉ ÕÇÌÁ É ÕÄŒÏÅÎÉÑ ËÕÂÁ. e) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÐÒÁŒÉÌØÎÙÊ n-ÕÇÏÌØÎÉË ÍÏÖÎÏ ÐÏÓÔÒÏÉÔØ Ô.Ô.Ô.Ë n = 2^kp_1p_2 : : : p_m, ÇÄÅ 2 ¡ p_1 ¡ p_2 ¡ · · · ¡ p_m | ÐÒÏÓÔÙÅ ÞÉÓÌÁ ŒÉÄÁ p_i = 2^{ki} + 1.